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IOANNI     BAPTISTJE 

COMITI  DE   ARCO 

IN     MANTUANO    DUCATU    POLITICES   REGl^EClUE 
ACADEMI/E     PRiEFECTO      C/ES.    SACR. 
MAI.   CAMERARIO    &C.   &C.    &C 


HiERES    MARCI    MORONI. 


Osephi  Torelli  de  Profpecliv*  eiemen- 
tis ,  doclorum  hominum  fententia tpulcherrimos 

fane  Hbrof  in  lucem  emittere ,  tibique ,  fum- 
tne  vir  ,  nuncupare  9  aquijfimum  judicavi.  Quidquid  enim 
dotliffimuf  homo  ea  de  re  9  qua  plurima  adjuvantur  artes , 
prudenter  diligenterque  -confcripferat ,  id  omne  fibi  commu- 
nif  hominum  focietaf  proprio  jure  vindicabat ,  jubebatque  pri* 
vatif  educi  parietibuf;  prdefertim  quod  metuebat ,  ne  qua 
oblivionif  caufa  plerofque  immortalium  virorum  librof  periif- 
fe  dolemuf ,  eadem  olim  Torelli  opuf  fuiffe  ablatum  pofieri- 
tas  indignaretur \  Quaproptet^  ut  cofnmuni  omnwm  tftilita^ 


.-/   .-  um   effet ,   id  prjftitum  cft ,  ut  Ioanne  Eap. 

tista    Bertoli.ni    recenfcnte ,  in  Veronenfi  militaris  in- 
(litutiwis  Coiicgio  de    re  grafhica    fr<eceftore  ,    Torelioque 

n   vivehat  familiari  ,  ea  demum  clementa  fublicis  velut 

iiterarum   mcnumentis  ccmmcndarentur.  Quod   vero   eadcm 

tibi  infcripta  pwtcipue  vellem,  tua  in  doclrinis  ratio,  Torel- 

iique  mens  in  caufa  fuerunt .  Singularis  etenim  tibi  eft  ad 

fcendum  &  procurandum  omne  difciplinarum  genus  pru- 

tia  .,   atque   adeo   voluntas,  de  quihus  non  id  mihi  fu- 

n   ut   pluribus   differam  ;   pr<efertim  quod  jam   diti  eft , 

cum  egregiis  doctrin<e  ingeniique  documentis  aut~loritas  hac 

re  tua  confirmata  eft ,  ut  non  florentiffim<e   tantum  cultis 

Europ<e   regionibtts   Academi<e   te  focium    cooptaverint , 

a  &  ipfa  Mantuana  Academia,  quod   maximum  eft  ,pa- 

rentem  ,  fere  dixerim  ,  &   moderatorem  habeat .   Qu<e  tua 

atm  liter/s,  ftudiofifque   literarum  conjttnclio,   magna    mihi 

equidem   caufa  fuit ,    ut  in  Torelliani  operis  editione  )am 

ftatim  a  princifio   de  te  cogitaverim:    ea   tamen   cum  ple- 

rifque    commttnis   eft  ;   illa    vero   pracipua  ,   quod  Torellus 

iffe  confilium   ceperat ,  &   cum  amicis   fiepius  communica- 

verat  ,    de  fuo   tibi   opere  nttncttpando ,  eam  fecutus   ratio- 

?iem,  ut  quanti  te  faceret ,  &  qtiam  honeftam  familiarlta- 

tem  fibi    tttam   effe  exiftimaret  ,  publico  perennique    monu- 

mento  profiteretur .  Quod  cum  ille  facere  judicaffet ,  &feciffct 

quidem ,  nifi  incoefta   maturantem  mors  pr<eoccupaffet ,  per- 

f.ciam    ego  ,  minime   veritus ,  ne  mortui  familiaris    officium 

me  ,  veterem  famiii<e  tu<e  ciientem,  fr<eftitiffc ,  tibi  gratif 

fimum  futurum  fit .    Ouamvis    enim  antiquijfvna   Majorum 

gloria,  &  quod  magis  commendandum  eft ,  farta  tuis  viriu- 

!'us   dignitate   flttrimos   in  Italia  pr.eftes ,,  cwcedas  nemi- 
attamen  Torellum,  hominem  egregiis  natur*  artiumqut 


Y 

jtonis  excuitum  pro  tui  animi  cequitate ,  dum  tecum  una 
fuit,  perinde  ac  tibi  frater  effet ,  amafti .  Si  quando  enim 
Veronje  apud  focerum  tuum  ,  primarium  hominem ,  diver- 
fabaris ,  meminimuf ,  te ,  fingulis  ferc  diebus ,  Tortlli  domum 
adire  ;  in  cujuf  fermone  antemeridianas  fjepe  horaf  colk- 
cares ,  vefpertinaf  fepiuf  traheref  in  noclem .  Nunc  autem , 
quod  ille  ate  longifftme  atque  e  vita  abiit;  qude  praclariffi- 
mi  ingenii  reliqua  funt ,  pro  tua  in  ^amicitiis  conftantia 
peramanter  comple5ieris  .  Hjec  tua  cum  Torello  ratio  eft . 
Ego  vero  jam  inde  in  veftram  clientelam  receptuf  fum 
cum  pater  tuus ,  vir  graviffimus  ^  quidquid  in  univerfa  la- 
tinorum  carminum  ,  qu<s  vefter  proavus  Nicolaus  Archius 
eleganter  fcripferat  (quorum  pleraque  tertium  pene  in  f<£- 
culum ,  agre  ferentibus  literatis  hominibus ,  premebantur) 
editione  procuranda  ad  veftrte  gentis  celebritatem  contuli , 
quod  certe  minimum  fuit  ,  perhumaniffime  accepit;  ex  quo 
intellexi ,  me  fi  quid  ejujmodi  unquam  expertus  fuiffem ,  rem 
vobif.  non  injucundam,  a  me  vero  debitam  faoiurum  effe  - 
Habes  itaque ,  fumme  vir ,  cur  id  operis  tibi  maxime  dica- 
tum  velim;  qua  in  re  fi  unum  mihi  ex  voto  fuccefferit ,  ut 
voluntatem  probes  meam , ,  amplijfimum  meis  laboribus  indu- 
ftrioe-iue  fruftum  omnino  conftitijje  arbitrabor .  Valc, 
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1^1  tenebrae  forent,  oculufque  efTet  in  tenebris  confti- 
tutus,  eorum,  quae  funt,  nihil  omnino  cerneretur.  Quo- 
niam  igitur  multa  cernuntur  ,  neceffe  eft  lucem  effe, 
oculumque  ipfum  in  luce  verfari.  Porro  omne  afpecta- 
t>ile  eatenus  afpectabile  eft,  quatenus  eft  folidum;  ideft 
extenfum  in  longum  ,  latum  ,  ac  profundum .  Quidquid 
vero  hujufmodi  eft  figuram  habet  :  cmnifque  figura  aut 
uno,  aut  pluribus  terminis  concluditur;  qui  quidem  ter- 
mini,  fi  ea  folida  eft,  funt  fuperficies.  Itaque  omne  af- 
peclabile,  dum  apparet,  ita  eft  comparatum,  ut  ab  una 
fuperficie  ,  aut  pluribus  ad  oculum  lucem  tranfmittat. 
Hinc,  cum  ea  lucis  natura  fit,  ut  fecundum  re&am  li- 
neam  feratur,  oritur  pyramis  luminofa,  cujus  funt  bafis 
eae ,  quas  diximus ,  fuperficies ,  vertex  oculus  ipfe .  Quod 
fi,  manente  pyramide,  afpeclabile  auferatur,  tamen  uf- 
que  apparebit ,  ejufque  fpecies  eadem  erit ,  eodemque 
loco  poiita .  Neque  enim  ipfum  per  fe ,  fed  per  colledtam 
in  pyramide  lucem  cernitur.  Quin  immo  fi  eadem  py- 
ramis  fuperficie  aliqua  fecetur  ,  auferaturque  tum  afpe- 
clabile  ,  tum  ea  pyramidis  portio ,  quse  eft  ad  eafdem 
partes,  ita  ut  portionis,  quse  relinquitur ,  bafis   fit   totius 
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pyramidis  fedio,  (px  ab  ca  fuperncie  fit,  idem  prorfus 
eveniet ;  quippe  oculus  a  iuce  eodem  modo  afficitur . 
Atque  hsc  ita  vera  funt,  quocunque  tandem  intervallo 
afpectabile,  &  oculus  inter  fe  diftent;  nifi  quod,  fi  fatis 
illud  fuerit  longum,  pyramis  luminofa  intelligitur  in  fo» 
lidum  verti  eandem  habens  bafim  ,  ac  latera  inter  fe 
invicem  parallela.  Hifce  pofitis,  ea  difciplina  ,  quae  do- 
cet  quomodo  ex  ,  quas  modo  diximus,  fediones  inve- 
niantur  ,  Prospectiva  vocatur  ,  cujus  elementa  hoc 
libello  traduntur» 


ELEMENTORUM 

PROSPECTIV.E 
L    I  B    E    R       1. 

DEFINITIONES. 

^3l  fuerit  planum  fubjecto  plano  perpendiculare :  data- 
que  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  id  planum  flgura 
aliqua  folida  ,*  ducanturque  ab  ejus  angulis  rectas  linese 
priori  illi  plano  perpendiculares;  quae  oritur  delineatio  e 
communibus  planorum  feclionibus  tum  perpendicularis , 
tum  eorum,  qu3e  a  binis  earum,  quas  diximus,  perpen- 
dicularium  utrinque  terminantur,  ita  ut  communis  una- 
quasque  fectio  oppofito  figurae  iateri  refpondeat;  ngurs 
eiufdem  Orthographia    vocetur. 

Si  ab  angulis  figura? ,  quam  diximus ,  ducantur  recla; 
lineas  fubjeclo  plano  perpendiculares ,  puncla ,  in  quse 
eaedem  incidunt,  angulorumque  extrema  ,  fiqua  funt  in 
fubjeclo  plano ,  vocentur  figuras  Vestigium. 

Ipfae   vero   perpendiculares  ,    angulorum   altitu, 

DINES. 

PROPOSITIO    I. 

Data  pofitione  &  magnitudine  pyramide  triangularem 
bafim  habente,  ejus  veftigium,  angulorumque  altitudines 
invenire.  Hujus  autem  pyramidis  pofitio  hujufmodi  effe 
poteft,  ut  aut  ejus  bafis  fit  in  fubjedlo  plano,  aut  uaurrj 
latus,  aut  extremurn  unius  anguli. 
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4  ELEMENTORtJM    PrOSPECTITJE 

Data  fit  pofitionc  &  magnitudine  pyramis  ABCD ,  cujus  ba- 
fis  triangulum  ABC ,  vertex  D  ,  altitudo  XY  .  Oportet  invenire 
veftigium,  &  altitudines  angulorum  pyramidis  ABCD. 

D  D  D 
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Sit  primo  bafis  ABC  in  fubjecto  plano.  Ducatur  autem  recta 
DE  eidem  plano  perpendicularis  ;  quas  quidem  cadet  aut  in  uno 
Iatere  bafis  ABC ,  ut  AB ,  aut  intra  bafim  ABC ,  aut  extra .  Ca- 
dat  primo  in  AB ,  ut  DE .  Atque  erit  DE  ipfi  XY  sequalis ,  ideo- 
que  magnitudine  data.  Data  eft  autem  magnitudine  &  AD.  Quo- 
niam  igitur  trianguli  rectanguli  ADE  (atera  AD  ,  DE  circa  unum 
acutorum    angulorum    ADE    magnitudine  data  funt  ,    triangulum 

percor.  43.  ADE  fpecie  ac  magnitudine  datum  eft;  ideoque  AE  magnitudine 
eft  data.  Data  eft  autem  &  pofitione;   datumque  unum  ejus   ex- 

pei  17.dat,  tremum  A.  Igitur  &  alterum  E    datum    eft .       Cadat  modo  re- 

cla   DE    intra    bafim    ABC  ,    ut  in  E;  junganturque  reclx    AE , 

BE  .    Eodem   modo  demonftrabitur  re&as  AE  ,    BE  magnitudine 

datas  efle  .    Itaque    defcribantur  centro  A  ,    atque  intervallo  AE  , 

,  r  circulus  EF  ;    centroque  B,  atque  intervallo  BE,    circulus   EG. 

dat.         Uterque  igitur  circulus  pofltione  &  magnitudine    datus  eft;ideo- 

per25.dat.  que  punctum  E  eft  datum  »  Cadat  denique  recta  DE  extra  bafim 
ABC,  ut  in  E;  junganturque  re&se  AE,  BE.  Eodem  modo  de- 
monftrabitur  pun&um  E  datum  efle  .  Qiioniam  igitur  in  tribu? 
hifce  figuris  purnfta  A,  B,  C,  E  data  fuut,  dataque  item  per- 
pet  def.  pendicularis  DE :  Sc  puncta  quidem  A,  B,  C,  E  vocantur  py- 
ramidis  ABCD  veftigium  ,  DE  vero  eft  anguli  D  akitudo;  ideo 
inventa  harc  funt ,  veftigium  pyramidis  ABCD  ,  &  akitudo  an- 
guli  D. 


At  vero   bafis   ABC  latus  BC   fit    in  fubje&o   plano  .  Ducatur 
autem  a  vertice  D  recla  DE  bafi  ABC  perpendicularis ;  quse  qui- 
dem  cadet   aut   in  latere  BC ,  aut  intra  bafim   ABC ,   aut  extra , 
in  eodem ,  in  quo  ipfa  eft ,  plano.  Cadat  primo  in  BC  ,  utDE. 
Ducantur    autem   a    punfto    E,  quod    quidem,  ut  fupra  ,  datum 
efle  demonflrabitur ,  ipfi  BC  perpendiculares  reclse  EL ,  EM ,  al- 
cera  quidem  in  bafi  ABC,  altera  vero   in  plano  fubjefto.    Atque 
erit    angulus   LEM   inclinatio   bafis   ABC  ad  planum   fubjeclum, 
ideoque  ob  datam  pofitione  pyramidem  ABCD,  datus.   Prodnca- 
tur  ME  ad  H  ;  ducaturque  a  vertice  D  refta  DH  ipfi  MH  per- 
pendicularis.  Et  quoniam  DE  perpendicularis  eft  bafi  ABC ,    an- 
gulus  DEL   reftus   erit ,   ideoque  datus .   Datus   eft  autem    etiam 
angulus  LEM.  Igitur  angulus,  qui  ex  utrifque  componitur  ,DEM  per  3-  <*at. 
eft  datus;  ideoque  &  qui  deinceps  ponitur,  DEH.    Et    quoniam  per  4.  dat. 
in    triangulo    rectangulo    DEH  dati   funt  anguli    DEH  ,    DHE , 
tertius  quoque  EDH  erit  datus .  Triangulum  igitur  DEH  fpecie  per4acjat. 
datum  eft.    Data  eft  autem  DE  magnitudine.    Igitur    triangulum 
DEH  fpecie   &    magnitudine  eft  datum;    ideoque  datas  funt    ma-  Percor.40. 
gnitudine  rectse  DH,  &  EH.  Data  eft  autem   EH  &    pofitione, 
datumque  unum  ejus  extremum  E.  Igitur  &  alterum  H  eft  da-  per27.dat. 
tum.  Ducatur  modo  per  punclura  H  re£U  HI  ipfi   BC  paralle- 
Ja .  Et  quoniam  BE  cum  DE  &  EH ,  qux  in  pun&o  E  fe  fe  in- 
vicem  fecant  ,    re&os   angulos    faclt,  ea  utique  plano ,  quod   per 
ipfas  agitur,  ad  re&os  angulos  erit.  At  vero  HI  ipfi  BE  eft  pa- 
rallela.  Igitur  &  HI  eldem  plano  erit  ad  re&os  angulos ;  ideoque 
DH  cura  HI  re&os  angulos  ficiet.  At  vero    eadem  DH    iec"tos 
«n^ulos   ftcit   etiam   cum    EH .  Igitur  DH  re&os    angulos   facit 
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per  30.dat, 

per  25.  & 
26.  dat. 


r        k~  f         k 

cum  plano  ,  quod  aginir  per  EH,  &  HI.  Hoc  autem  planum 
planum  eft  fubje&um  .  Igitur  DH  ad  re&os  angulos  eft  plauo 
fubjeclo,  hoc  efl  anguli  D  akitudo.  Ducatur  ab  angulo  A  ipfi 
BC  perpendicularis  recta  AK  .  Et  quoniam  a  dato  puncto  A  ad 
BC  pofitione  datam  dufta  efl  AK  datum  angulum  faciens  AKC , 
data  utique  efl  pofitione  AK.  Igitur  punctum  K  datum  eft;  & 
quse  pofitione  data  eft  AK ,  ea  data  etiam  eft  magnitudine .  Du- 
catur  a  puncio  K  in  fubjecto  plano  ipfi  BC  ad  reftos  angulos  re- 
cla  KF;  &  ab  angulo  A  ipfi  KF  perpendicularis  AF .  Deraonftra- 
Liitur  eodem  modo ,  quo  fupra  ,  pun&um  F  datum  efle  ,  datam- 
que  item  magnitudine  rectam  AFa  eamque  fubje&o  plano  efle  ad 
re£tos  angulos ,  hoc  eft  anguli  A  altitudinera .  Cadat  modo  re- 
c"ta  DE  in  bafi  ABC,  ut  in  E;  quod  quidem,  Dt  fupra,  datura 
efle  demonftrabitur:  ducaturque  ab  E  ipfi,  BC  perpendicularis  re- 
cia  EL;  datumque  erit  pun&um  L  ,  ideoque  data  ipfa  EL  pofl- 
tione  &  magnitudine .  Producatur  DE  ad  punftum  M  in  fubjeclp 
plano ;  junctaque  ML ,  ducatur  per  E  re&a  EG  ipfi  BL  paralle- 
la .  Et  quoniam  EG  parallela  eft  ipfl  BL  ,  reftufque  angulus  BLE  , 
reftus  utique  erit  etiam  angulus  LEG.  At  vero  angulus  GEM 
eft  reclus.  Igitur  EG  duabus  LE,  EM  in  punfto  E  fe  fe  invi- 
cem  fecanttbus  ad  re&os  an^ulos  infiftit;  ideoque  ad  rectos  an- 
gulos  eft  etiam  plano,  quod  per  ipfas  agitur.  Igitur  &  qu&*  ipfi 
EG  parallela  eft  BL,  eidem  plano  ad  rectos  angft&erit,  ideo- 
que  re&os  angulos  ficiet  cum  LE  &  LM.  Angulus  igitur  ELM 
tft  inclinatio  bafis  ABC  ad  planum  fubjeclum;  ideoque  ob  datara 
pofltione  pyramidem  ABCD,  datus  eft.  Et  quoniam  in  triangulo 
rectacgulo  LEM  dati  funt  anguli  ELM,  LEM  ,  daumie  eft  m» 
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gnitudine  EL,  demonftrabitur ,  Ut  fitpra,  rectas  LM,  ME  magni- 

cudine  datas  efle .  Producatur  LM  ad  H ;  ducaturque  a  vertice  D 

ipfi  MH  perpendicularis  re£ta  DH.  Erunt  utique  triangula  DMH  , 

LME  infcer  fe  invicem  fimilia:  ac  propterea  ut  LM  ad  ME,  ita 

fe  habebic    DM    ad    MH;   &  ut  LM  ad  LE  ,   ita   DM  ad   DH. 

Data  eft  autem  ratio  tum  LM  ad  ME,  tum  LM  ad  LE;  quippe  per  It  dati 

harum  unaqusque  eft  data  .  Data  eft  igitur  &  ratio  tum  DM  ad 

MH,  tum  DM  ad  DH.  At  vero  DM  eft  data,  utpote  qua;  cora-  per  3.  dat. 

ponitur  ex  datis  duabus  DE ,  &  EM .  Igitur  data  eft  utraque  MH  , 

&  DH  magnitudine .  Data  eft  autem  MH  &   pofitione  ,   datum- 

que  unum  ejus  extremum  M.  Igitur  Bc  alterum   H  eft   datum. 

Quod  fi  per  punclum  H  recta  ducatur  HI  ipfl  BC  parallela,  de» 

monftrabitur,  ut  fupra,  ipfam  DH  plano    fubjecto  eife  ad    rectos 

angulos,  hoc  eft  anguli  D  altitudinem .  Dueatur  ab  angulo  A  ipfi 

BC  perpendicularis  recta  AK ;  &  reliqua  fiant ,  ut  fupra .  Eodem , 

quo  fupra  ,  modo   demonftrabitur    punctum    F  in    fubjecto    plano 

datum  eife ,  datamque  item  anguli  A  altitudinem  AF .       Cadat  de» 

nique    re&a    DE  extra    baflm   ABC  in  eodem  plano,  in   quo  eft 

ipfa  ABC,  ut  in  E;  quod  quidera,  ut  fupra ,  datum  eife  demon- 

ftrabitur.   Ducatur  autem  ab  E  ipfi  BC  perpendicularis  recta  EL; 

jungaturque  a  punfto  L  ad  M,  in  quo  DE  fecat    planum   fubje- 

£tum,  re£a  LM;  eademque  produ&a  ad  H,    ducatur    ab  angulo 

D  ipfi  LH  perpendieularis  DH.  Eodem  ,  quo   fupra  ,  modo    de- 

monftrabitur ,  data  quidem  DM  utpote  reliqua,  fi  a  data  DE  au-  pef  4.  dat. 

feratur  data  EM ,  pun&um   H  in  fubje£lo  plano  datum  efie ,  da- 

tamque   item   anguli   D    altitudinem  DH.   Qiiod  fi  ab   angulo  A 

ducatur  AK  ipfi  BC  perpendicularis ;  &  reliqua  fiant ,  ut  fupra , 

(demonftrabitur  item   eodem   modo,  quo  fupra,  datum  eife    pun- 

ftum  F  in  fubjecto  piano,  datamque  fimul  anguli  A  altitudinem 

AF.  Quoniam  igitur  in  tribus  hifce  figuris  puncta  B,  C,  H,F 

data  funt,  dataeque  item  perpendiculares  DH,  &  AF;  &  punfta 

quidem  B ,  C ,  H  ,  F  vocantur  pyramidis  ABCD  veftigium ;  DH 

vero,  &  AF  angulorum  D,  &  A  altitudines;   ideo  inventa    haec 

funt,  veftigium  pyramjdis  ABCD,  &  ahitudines  angulorum  Ds 

&  A. 
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Sit    denique    pyramidis    ABCD    angulus   B  ia    fubjeclo    plano. 
Ducatur  autem  a  vertice  D  recta  DE  bafi  ABC  perpendicularis; 
quae  quidem  cadet  aut  in  angulo  B,  aut   intra    bafim  ABC  ,  aut 
extra,  in  eodem ,  in  quo  ipia  eft ,  plano.  Cadat  primo  in   B.  Sit 
,autem  BK  communis  planorum  fe&io  tum  fubje&i ,  tum  ejus ,  in 
quo  eft  baiis  ABC.  Et  pun&um  quidem  H,  in  quod  recla  inci- 
dit  DH  fubieclo  plano  perpendicularis,  demonftrabitur,  ut  fupra  , 
datum  efle.  Ducatur  modo  ab  angulo  A  ipfi  BK    perpendicularis 
AK.  Et  quoniam  in  triangulo  re&angulo  ABK  angulus  re&us  AKB 
datus  eil,  datufcuie  item ,   ob  pyramidem  ABCD  pofitione  datam , 
pcr40.dat.  angulus  ABK,datus  utique  erit  &  tertiusBAK.  Triangulum  igitur 
ABJ\  fpecie  datum  eft.  Data  eft  autem    AB  magnitudine .  Igitur 
percor.  40.  triajhgulum  ABK  fpecie  &  ma^nitudine  eft  datum ;    ideoque  datae 
dat:-         funt  magnitudine  rectas  BK  &  AK .  At  vero  BK  data  eft  etiam 
er      jat#  pofitione  ,    datumque  unum  ejus  extremum  B.  Igitur  datum    eft 
etiam  alterum  K.  Ducatur  a  pun&o  K  in  fubje&o  plano  ipfi  BK 
ad  rectos  angulos  recta    KF;  &  ab  angulo  A  ipfi    KF  perpendi- 
cularis  rccta  AF.  Eodem,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur  pun- 
clum  F  datum  efle,  datamque  item  reclam  AF,  eamque  fubjeclo 
plano  efle    perpendicularem  ,  ideft   anguli  A  altitudinem .    Eadem 
ratio  eft  pun&i  G  ,atque  altitudinis  CG .      Quod  fi  re&a  DE  ca- 
dat  intra  balim  ABC ,  aut  extra,  in  eodem  plano,  in  quo  eft  ip- 
■  a  ABC,  defcriptis  riguris,  demonftrabitur  item  ,  ut  fupra  in  fe- 
cunda  pofitione,  data  efle  puncla  H  ,  F,  G  ,  atque  altitudines  DH, 
AF ,  CG;  ut  nihil   attineat   eadem   repetere.  Quoniam   igitur  io 
rribus  hifce    figuris  ,    &    qua?  fcquuntur;  ideo  invcnta  haec    funt,. 
▼ertigium  pyramidis  ABCD,  atque  altitudines  angulorum  D,  A, 
C.  Qr.od  oportebat  facere.  COROL- 
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COROLLARIUM. 

Si  ab  angulo  B  recla  ducatur  perpendicularis  plano  ei , 
quod  fubjieitur,  parallelo;  producanturque  ad  idem  pla- 
num  re<ffoe  AF,  CG,  DH;  erunt  utique  puncta,  in  quac 
eaedem  incidunt ,  fimiliter  poiita  ac  pun&a  B ,  F ,  G ,  H : 
quae  vero  re&ae  produ&a?  fuerint,  squales  erunt  re&is 
compofitis  ex  ipfis  AF,  CG,  DH,  redaque  a  puncto  B 
perpendiculari ;  quae  quidem  eft  planorum ,  quas  diximus , 
diftantia,  ideoque  data.  Ex  quo  patet  quomodo  pyrami- 
dis  ABCD ,  fi  ea  fuerit  in  fublimi ,  vefligium ,  angulorum- 
que  altitudines  inveniantur, 

PROPOSITIO    II. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  fubje&o 
plano  perpendiculare  pyramide  triangularem  bafim  ha- 
bente,  ejufdem  orthographiam  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  PR  perpendi- 
culare  plano  RT  pyramis  ABCD ,  cujus  fit  bafis  triangulum  ABC , 
vertex  D.  Oportet  conficere  orthographiam  pyramidis  ABCD. 

Sit  primo  bafis  ABC   in  plano  RT.  Inveniatur    veftigium    py- 
ramidis  ABCD,  &  altitudo  anguli  D;  ideft  punfta  A,  B,  C,  E,  Peri'Pro?- 
rectaque    DE  .    Ducatur   autem   a  pun&o  £  perpendicularis   ipfi 
IR,  communi  feclioni  planorura  PR  ,  RT,  re&a  EN  .   Et  quo- 
niarn   a    dato   pun&o    E  ad  datam  pofitione  reftam  IR  du&a   eft 
redla   EN    in   dato   angulo   ENI ,   ea  utique  erit  pofitione   data .  per  30.  dat. 
Pun&um  igitur  N  datum  eft .  Ducatur  ab  N    ipfi   IR  ad   reftos  per25.dat 
angulos  in  plano  PR  refta  NO  ipfi  DE  aequalis*   Ec  quoniam  ad 
datam    pofitione   rechm   IR  ,   datumque  in  ea  punctum  N   re£ta 
dufta  eft  NO  rectum  angulum  faciens  INO,  ea  utique  erit  po- 
fitione  data .  Atqui  data  eadem  eft  etiam  magnitudine ,  datumque 
nnum  ejus  extremum  N  .  Igitur  &  alterum  O  datwn  eft.   Du-  pera7.dat, 

B 
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catur  a  pun&o  D  ad  O  re&a  DO.  Qiioniam  igitur  planura  PR 
re&um  eft  ad  planum  TR;  duct.aque  eft  in  plano  PR  communi 
planorum  fedtioni  IR  ad  re&os  angulos  recla  ON ,  hsc  utique  ad 
reclos  angulos  erit  plano  RT.  At  vero  re&a  DE  eidem  plano 
RT  eft  ad  re&os  angulos  .  Reclae  igitur  DE,  ON  funt  paralle- 
lx.  Sunt  autem  etiam  arquales.  Igitur  EN  parallela  eit  ipfi  DO. 
At  vero  EN  perpendicularis  eft  plano  PR.  Igitur  etiam  DO  ei- 
dem  plano  eft  perpendicularis.  Ducantur  modo  a  pun&is  A,  B, 
C  iprt  IR  perpendiculares  reftae  AK  ,  BM,  CL.  Ha?  utique  per- 
pendiculares  erunt  plano  PR ;  pun&aque  K,  M,  L  erwnt  data . 
Itaque  fi  reftas  jungantur  OK,  OM,  OL,  erunt  KM,  ML,KL, 
OK  ,  OM  ,  OL  communes  fecliones  planorum  tum  PR ,  tum 
AM  ,  BL,  AL  ,  AO  ,  BO,  CO:  quorum  primum  terminatur  a 
perpendicularibus  AK,  BM;  fecundum  a  perpendicularibus  BM, 
CL;  tertium  a  perpendicularibus  AK ,  CL;  quartum  a  perpendi- 
cularibus  DO,  AK;  quintura  a  perpendicularibus  DO,  BM;  fex» 
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tnra  a  perpendicularibus  DO  ,  CL.  Ac  pyramidis  ABCD  lateri 
AB  refpondet  fe&io  KM;  lateri  BC  feftio  ML;  lateri  AC  feftio 
KL;  lateri  AD  feftio  KO;  lateri  BD  fe&io  MO;  lateri  CD  f&. 
&io  LO.  Quas  autem  oritur  delineatio  ex  hujufmodi  fectionibus» 
figuras  orthographia  vocatur.  Igitur  delineatio  KMLO  eft  ortho- 
graphia  pyramidis  ABCD. 


At  yero  bafis  ABC  latus  BC  fit  in  plano  RT.  Inveniantur 
reftigium  pyramidis  ABCD  ,  &  altitudines  angulorum  D,  A; 
ideft  puncla  F,  B,  C,  H,  re&aeque  AF,  DH;  defcribaturque 
figura.  Eodem ,  quo  fupra  ,  modo  demonftrabitur  delineationem 
QMLO  eife.  orthographiam  pyramidis  ABCD. 


B 
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Sit  deoique  pyramidis  ABCD  angulus  B  in   plano  RT.    Iuve» 
niantur  veftigium  pyramidis  ABCD,  &  altitudines  angulorum  A, 
C,  D^  ideft  punfta  F,   B,    G,  H,  reftarque  AF,   CG  ,  DH  ; 
defcribaturque  figura  .    Eodem  ,  quo  fupra,    modo    demonftrabitur 
dtlineationem  QMVO  efle  orthographiara  pyramidis  ABCD. 

Data  igitur  pofitione  $c  magnitudine;  &  quas  fequuntur .  Qiiod 
oporttbat  fecere . 

D  E  F  I  N  I  T  I  O. 


Si  fucrit  planum  ad  fubjectum  planum  inclinatum: 
dataque  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  id  planum 
flgura  aliqua  folida  ;  ducanturque  ab  ejus  angulis  recta? 
linea?  rectse  cuidam  parallche,  qux  in  fubjecto  plano  cum 
communi  planorum  feclione  aequales  angulos  facitj  quai 
oritur  delineatio  e  communibus  planorum  fectionibus  tum 
mclinati ,  tum  eorum ,  quse  a  binis  earum ,  quas  diximus * 
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parallelarum  utrinque  terminantur  ,  ita  ut  communis 
unaquaeque  fectio  oppofito  figurae  lateri  refpondeat;  figu- 
ras  ejufdem  orthographia   procumbens  vocetur . 

PROPOSITIO     III. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  ad  fub- 
jeclum  planum  inclinatum  pyramide  triangularem  ba- 
fim  habente,  ejufdem  orthographiam  procumbentem  con- 
iicere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  HR  inclinatum 
ad  planum  IS  pyramis  ABCD,  cujus  nt  bafis  triangulum  ABC, 
vertex  D.  Oportet  conficere  orthographiam  procumbentem  pyra- 
midis  ABCD  . 


Sfc  prlmo  bafis  ABC  in  plano   IS  .  Inveniantur  veftigium  'py- 
ramidis  ABCD,  &  altitudo  anguli  D;  fceft  pucfo  A,B,C,E,  P«x'Pro* 
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per  cor.  40 
dat. 


re£taque  DE  .  Ducatur  autem  a  punclo  E  parallela  reclse  IT , 
quse  cum  communi  planorum  HR ,  1S  fe&ione    IR   sequales    an- 

per30.dat.  gulos  facit,  recta  EN.  Datum  utique  erit  pun&um  N.  Ducatur 
item  ab  angulo  D  ad  EN  re&a  DP  in  angulo  DPE  sequali  pla- 
norum  HR,  IS  inclinationi  HIG  .  Et  quoniam  in  triangulo  re- 
clangulo  DPE  dati  funt  anguli  DEP,  DPE,  dataque  item  re&a 
DE,  ideo  rec"la  DP  erit  data  .  Ducatur  modo  a  puncto  N  ipfi 
IR  ad  re&os    angulos   in    plano  HR  refta  NO  ipfi  DP    sequalis; 

PQr29.dat.  ducaturque  a  pun&o  O,  quod  quidem  eft  datum,  ipfi  EN  per- 
pendicularis  recl:a  OQ^  &  a  punfto  Q^  QF  ipfi  IR  parallela  ;  jun- 
gaturque  recla  DO  .  Quoniam  igitur  IN  ad  rectos  angulos  eft 
plano  ONQ.,  erit  ipfa  etiam  QF  ad  reclos  angulos  eidem  plano. 
Re&a  igitur  OQ^cum  QF  reftos  angulos  facit.  Facit  autem  re- 
clos  angulos  etiam  cum  EN .  Igitur  OQ^  ad  rectos  angulos  efl: 
plano  1S.  At  vero  etiam  DE  eidem  plano  IS  eft  ad  re&os  an- 
gulos.  Re&ae  igitur  OQ.  &  DE  funt  parallelae,  ideoque  in  uno 
codemque  plano  .    At   vero  NO  in  eodem  eft  plano  atque   OQ^. 
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&  DP  in  eodem  atque  DE.  Igitur  in  uno  eodemque  plano  fuat 

NO  &  DP.  Aequalis  eft  autem  angulus  ONQ^anguIo  DFE .  Igi~ 

tur  ON  &  DP  funt  parallela? .  At  vero  funt  etiam  a?quales .  Igi- 

cur  DO  parallela  eit  ipfi  PN.  Parallela    efl  auteni  PN   ipfi  1T, 

Parallela  eft   igitur    &   DO    ipfi  1T.  Ducantur  modo   a   pun&is 

A  ,   B  ,   G    ipfi    IT   parallelae    recte  AK  ,  BM,  CL;    eruntque  per*S.  ,<fe 

pun&a  K,  M  ,  L  data.  Itaque  fi  recla;  jungantur  OK,  OM,  OL,      »5-  ^ 

erunt  KM  ,  ML,  KL,  OK,  OM,  OL  communes  fectio»es   pla- 

norum  tum  HR,  tum  AM,  BL,  AL,  AO,  BO,  CO:  quorura 

primum  terminatur  a  parallelis  . AK ,  BM  ;  &  castera ,    ut   in  fe- 

cunda  Propofitione  .   Quac   autem  oritur  delineatio   ex   hujufmodi 

fe&ionibus ,  figura?  orthographia  procumbens  vocatur,    Igitur    de- 

lineatio  KMLO  orthographia  procumbens   eft    pyramidis    ABCD , 

Quod  fi  pyramidis  ABCD    fit   in  pjano  1S  Iatus  BC ,  aut   angu- 

lus  B ,  inventis  veftigiis ,  <5c  angu.Iorum   alticudinibus ,   defcriptif- 

que  figuris ,  demonftratio  eodem  modo  conficitur . 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine;  &  qus  fequgntur.  Quod 
cportebat  facere. 

DEFINITIO. 

Si  fuerit  planum  fubjedto  plano  perpendiculare :  data- 
cpje  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  id  planum  figura 
aliqua  folida  \  ducanturque  ab  ejus  angulis  reclse  lineae 
re&se  cuidam  parallelse,  quae  cum  communi  planorum 
fedlione  in  fubjecto  plano  insequales  angulos  facit ,  aut 
quofcunque  in  fublimi;  quae  oritur  delineatio  e  commu- 
nibus  planorum  fe&ionibus  tum  perpendicularis,  tum  eo- 
rum  ,  quae  a  binis  earum  ,  -quas  diximus ,  parallelarum 
utrinque  terminantur  ,  ita  ut  communis  unaquasque  fe- 
&io  oppofito   figuras  lateri   refpondeat ;   figuras  ejufdem 

SCENOGRAPHIA     PARALLELA    VOCetUr . 
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PROPOSITIO     IV. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  fubjecfto 
plano  perpendiculare  pyramide  triangularem  bafim  ha- 
bente,  ejufdem  fcenographiam.parallclam  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  HR  perpendi- 
culare  plano  IS  pyramis  ABCD ,  cujus  iit  bafis  triangulurn  ABC , 
vertex  D  .  Oportet  conficere  fcenographiam  paralldam  pyrami- 
dis  ABCD. 

Sit  primo  bafis  ABC  in  plano  IS.    Inveniantur   vefligium  py- 

ramidis  ABCD  ,    &    altitudo   anguli  D:  ideft  puncta  A,  B,    C, 
pcr  i.Frop.  „  _  .  a      .. 

E,  rectaque  Dii  .    Ent    autem  recta    linea,    qua*  cum    communi 

planorum    HR  ,    IS   fectione    IR    angulos    ficit,    aut  in    fubje&o 

plano  ,   aut  in    fubfimi.  Sit  primo  in  fubjecto  plano  ,    cujufmodi 

eft  IT  inaequales    angulos    faciens    cum  IR ;  ducanturque  a    pun- 

ftis  A,  E,B,  C  eidem   IT  parallelae  refta:    AZ,EF,BG,CP; 

eademque  fiant  qu^  in  Propofitione  fecunda .    Sane  parallela    py- 

ramidis  ABCD  fcenographia  haud  fecus  conficietur,  atque  ejufdem 

orthographia  confecta  fit.        At  vero  recta ,  quam  modo  diximus  , 

fit  in  sublimi,  cujusmodi  eft  IV  quofirunque  angulos  ftciens  cum 

1R,  sequajes  nempe,  five  ina>quales.  Ducatur  autem  a  puncto  V 

plano  IS  perpendicularis  recta  VT,  jungaturque  IT .  Erit  utique 

angulus  acutus  TIV   rtcix  IV  ad  planum  IS   inclinatio,  ideoque 

datus;  rectaque  IT  fecundum  ipfun  IV  five  aquales  ,  five  inarquales 

angulos  faciet  cum  IR.  Ducatur  a  punclo  C  ipfi  IT  parallela  re- 

pera5.^at.  &*  CP;  &  a  dato   punfto   P   ad  reclos  angulos  ipfi  PR  in    pla- 

no  HR   re&a  PL  ,  qua?    itidem    erit    ad  rectos  angulos    ipfi  PC; 

.      deir.de  fumpta  in  PR  PX    xquali  ipfi  CP  ,   ducatur  a    puncto  X 
peri7.dat  r  i         *r  r 

item  dato  zi  angulum  ipfi  TIV  aqualera  refta  XL  ipfam  PL 
per25.dat.  fecans  in  punfto  L.  Atque  erit  datum  id  punctum.  Producatur 
modo  refta  CP  ad  punclum  Q_,  ut  fit  PQ_  ipfi  1T  aqualis ,  du- 
caturque  a  Q.  plano  IS  perpendicularis  aequalifque  ipfi  TV  recla 
QY,  refta-que  jungantur  PY,  YV,  TQ.  Et  quoniam  TV,  YQ. 
«quales  fant  ac  parallelar  ,   idco  QJ  arqualis  eft  ac  parallela   ipfi 

VY. 
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"VY .  Aequalis  eft  autem  ac  parallela  TQ,  ipfi  IP  .  Aequalis  efl: 
igitur  ac  parallela  etiam  VY  ipfi  IP;  ac  propterea  PY  parallela 
eft  ipfi  IV .  Jungatur  a  pun&o  C  ad  L  recla  CL .  Quoniam  igi- 
tur  triangula  TIV  ,  QPY  fimilia  funt ,  erit  angulus  QPY  a?qua- 
lis  angulo  TIV:  eademque  ratione  quoniam  fimilia  funt  triangu- 
la  XPL ,  CPL ,  erit  angulus  LXP  aqualis  angulo  PCL .  Aequalis 
eft  autem  angulus  LXP  angulo  TIV.  Aequalis  eft  igitur  etiam 
angulus  QPY  angulo  PCL.  At  vero  re&az  PY,  CL  in  eodem 
funt  plano .  Igimr  CL  parallela  eft  ipfi  PY  .  Parallela  eft  autem 
PY  ipfi  IV.  Parallela  eft  igitur  etiam  CL  ipfi  IV.  Ducantur  mo- 
do  a  punctis  A ,  E  ,  B  ipfi  IT  parallelse  rectse  AZ  ,  EF ,  BG  , 
eademque  fiant  qua:  fupra .  Eodem  modo  demonftrabitur  pun&a 
K,  N,  M  data  eflfe  ;  &  quae  recias  junguntur  AK,  EN  ,  BM  , 
eas  efle  ipfi  IV  parallelas  .  Jam  vero  producatur  FN  ad  O ,  ut 
fit  NO  ipfi  DE    aequalis  ;  jungaturque  a  punclo  D  ad    O ,   quod  ^ 

.<quidem  eft  datum ,    DO  .   Quoniam  igitur  DE ,  NO  funt   xqua- 
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les  ac  parallela? ,  erit  DO  parallela  ipfi  EN  ,  ideoque  ipfi  etiam 
IV.  Itaque  fi  re£tse  jungantur  KM,  ML,  KL,  itemque  KO, 
MO,  LO,  erunt  KM,  ML,  KL,  KO,  MO  ,  LO  communes 
kctiones  planorum  tum  HR  ,  tura  AM ,  BL ,  AL ,  AO  ,  BO  , 
CO:  quorum  primum  terminatur  a  parallelis  AK,  BM  ;  &  ca> 
cera,  ut  in  fecunda  Propoiitione .  Qux  autem  oritur  delineatio 
ex  hujufmodi  fectionibus,  figurae  fcenographia  paralkla  vocatur. 
Igitur  celineatio  KMLO  fcenographia  parallela  eft  pyramidis 
AEGD.  Qiiod  fi  pyramidis  ABCD  fit  in  plano  IS  latus  BC, 
aut  angulus  B,  inventis  veftigiis  &  angulorum  altitudinibus,  de- 
fcriptifque  figuris ,  demonftratio  eodem  modo  conficitur. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine ;  3c-qu*  iequuntur.  Quod 
:cbat  facere . 
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PROPOSITIO     V. 

Si  a  punclo  quovis  C  veftigii  A  ,  B,  C,  E  ad  com- 
munem  planorum  HR,  1S  feclionem  IR  ducatur  recia 
CD  ad  datum  angulum  CDI ;  fumptaque  in  DR  ipfi  CD 
aequali  DO  ,  jungantur  ad  datum  pundum  L,  in  quod 
parallela  incidit  CL,  redbe  DL,  LO;  anguli  LDO,  LOD 
erunt  uterque  dati . 

Quoniam  enim  a  dato  puncto  C  ad  datam  pofitione    IR    du£U 
eft  CD  dahim   angulum    feciens  CDI  ,  ea  utique  data    erit  pofi-  Per  3°*  <«*■ 
tione;  ideoque  pun&um  D  erit  datum.  At  vero  DO  data  eft  po-  per25.dat. 


fitione  &  magnitudine.  Pun&um  igitur  O  datum  eft.  Datum  eft  penj.dxt. 
autem  pun&um  L.  Utraque  igitur  DL,  OL  pofitione  &  magni-  per^-s  dat. 
tudine   data    eft  .    Igitur    triangulum  DOL  fpecie  datum    eft;   acper39.dat. 
propterea  dati  finguli  ejus  angull.  Dati  funt  igitur  anguli  LDO,  pe^.def. 
LOD  .   Quod    fi  ab  alio  quovis  veftigii  pun&o  recla  ducatur    ad      ^aC* 
fcifcionera   IR   ipfi   CD  parallela,  fuinptaque  in  IR  re&a   eidera 

C     ij 
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xqunli,  &  ad  eafjcm  partes,  ad  quas  fumpta  fuit  DO,  jungan- 
rur  ab  cjus  extremis  ad  iJ  punchim  plani  HR  ,  io  quod  re&a 
arallela  ipfi  CL  ,  ciuae  re<fta?;  quos  haz  angulos  faciunt 
ciim  IR  ,  hi  erunt  a>qua!es  angulis  LDO,  DOL,  alter  alteri . 
Hoc  autem  infra,  deinonftrabitur .. 

COROLLARIUM. 

x  hoc  mamfeftum  eft,  iri   quarta   Propofitione   pun- 
cla  K,  N,   M   delineationis    KMLO  aliter  inveniri   pof- 
atque  iila  inventa  fint.. 

L     E     M     M     A. 

Si  duo  plana  (c  fe  invicem  fecent;  ducanturque  a 
duobus  pundis  in  eorum  altero  fumptis  ad  communem 
planorum  fedionem  duae  redse  parallels  ,  alixque  duse 
ad  planum  alterum  itidem  parallelae;  fumantur  autem 
in  communi  planorum  fe&ione  a  punclis  ,  in  quibus 
priores  parallelas  candem  fecant  ,  duas  re&as  iis,  quas 
modo  diximus,  paralielis  a^quaies  &  ad  erfdem  partes,  & 
jiiagantur  ab  utriufque  extremis  ad  ea  puncla,  in  quas 
fecundae  parallelae  incidunt,  duae  redce,  binae  ad  unum ; 
anguli  ,  quos  ifta?  faciunt  cum  communi  planorum  fe- 
ctione,  arqualcs  crunt,  quo  funt  ordine    deinceps  poiiti. 

Secent  fe  fe  invicem  plana  HR ,  IS ;  funiptifque  in  plano  IS 
pun&is  A,  C,  ducantur  ab  iifdem  ad  1R  communem  planorum 
IIR,  IS  fe&ionem  paraliete  AQ,  CD ,  &  ad  planum  HR  pa- 
rallela;  iieni  AK ,  CL;  fumatur  autem  a  pun&o  QJpfi  AQ^qua- 
lis  re&a  QY,  ctqualiique  ipfi  CD  a  pun&b  D  recta  DO,  &  juu- 
gantur  a  punctis  Q^,  Y  ad  K  re£bc  QK  ,  YK ,  &  a  punctis  Dx 
O  ad  L  re£be  DL,  OL .  Dico  a^quales  efle  angulum  KQY  an~. 
gulo  LDO,  &  angulum  QYK  anguio  DOL. 


L     I     B     E     R  I. 


21 


Quoniam  enim  dua?  re&a?  AQ^,  AK  parallelas  funt  duabus  re- 
iils  CD,  CL,  quje  plana  per  ipfas  aguntur  AQK,  CDL  erunt 
parallela .  Et  quoniam  duo  plana  parallela  AQK  ,  CDL  fecantur 
a  plano  HR ,  communes  ipforum  fectiones  QK ,  DL  funt  paral- 
lelas  .  Angulus  igitur  KQY  sequalis  eft  angulo  LDO .  Rurfus 
quoniam  parallelae  funt  AQ_  ipii  CD,  &  AK  ipfi  CL,  erit  an- 
gulus  QAK  sequalis  angulo  DCL.  Eadem  ratione  quoniam  pa- 
rallelse  funt  AQ.  ipfi  CD,  &  QK  ipfi  DL,  angulus  AQK  sequa- 
lis  eft  angulo  CDL.  Triangulum  igitur  AQK  fimile  eft  triangu- 
Io  CDL:  ac  propterea  ut  AQ_ad  QK ,  ita  fe  habet  CD  ad  DL. 
At  vero  uqualis  eft  AQ^  ipfi  QY  ,  &  CD  ipfi  DO  .  Ut  igirur 
QY  ad  QK ,  ita  fe  habet  DO  ad  DL  *.  Aequalis  eft  autem  an- 
gulus  KQY  angulo  LDO  ►  Igitur  triangulum  KQY  fimile  eft 
triangulo  LDO ;  ac  propterea  angulus  QYK  aequalis  angulo  DOL. 

Si  duo^igitur  plana  fe  fe  invicem  fecent;  &  qua?  icquuntur. 
Quod  oportebat  demonftrare. 


iy 


2.2  Elementorum  Prospectiv^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O. 

Si  fuerit  planum  ad  fubjectum  planum  inclinatum: 
dataque  fit  pofitionc  &  magnitudine  ultra  id  planum 
figura  aliqua  folida  ;  ducanturque  ab  ejus  angulis  redtae 
1'mcT,  re&x  cuidam  parallelae,  qua?  cum  communi  pla- 
norum  fectione  in  fubjeclo  plano  inaequales  angulos  fa- 
cit  ,  aut  quofcunquc  in  fublimi  ;  quae  oritur  delineatio 
e  communibus  planorum  feclionibus  tum  inclinati,  tum 
corum,  qus  a  binis  earum,  quas  diximus,  parallelarum 
utrinque  terminantur,  ita  ut  communis  unaquasque  fe- 
clio  oppoiito   %ur;e   lateri   refpondeat ,   figurae   ejufdem 

SCENOGRAPHIA    PARALLELA    PROCUMBENS    VOCCtUr. 

PROPOSITIO     VI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  ad  fub- 
jeclum  planum  inclinatum  pyramide  triangularem  bafim 
habente,  ejufdem  fcenographiam  parallelam  procumben- 
temque  conficerc. 

Data  iit  pofltione  £;  magnitudine  ultra  planum  HR  inclinatum 
aJ  planum,  IS  pyramis  x\ECD,  cujus  fit  bafis  triangulum  ABC, 
vtrtex  D.  Oportct  conficcre  fcenographiam  parallelam  procum- 
bentera  pyratnidis  ABCD  . 

Sit  primo  bafis  ABC  in  plano  IS.  Inveniatur  veftigium  pyra- 
peri.prop.  mIc]is  ABCD,  &  altitudo  anguli  Dj  ideft  pun&a  A,  B,  C,  E, 
rechque  DE .  Erit  autem  rccla  linea ,  quse  cum  communi  pla- 
norum  HR,  IS  feclione  IR  angulos  facit,  aut  in  fubje&o  pU- 
no,  aut  in  fublimi.  Sit  primo  in  fubjeclo  plano,  cujufmoci  efl 
IT  inaequales  angulos  faciens  cum  IR .  Ducantur  autem  a  pun- 
cto  E  ad  IR  redta:  EF,  EN  altera  parallela  ipn"  IT,  aitera  ad 
reclos  angulos  ipii  IR;  atque  DE  produ&a   plano    HR   occurrac 
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in  puncto  G,  junganturque  ab  eodem  ad  data  pun&a  F,  N,  re-  per  30.  <5c 

&x  GF ,   GN  ;    &    ducatur  a  puncto  E  recla  EV    parallela    ipfi 

IR  •    Et  quoniam   GE   re&a  eft  ad  planum  IS  ,  ea    utique    cum 

EV  re£os  anguios  facit.  Facit  autem  etiam    EN   re&os    anguios 

cum  EV.  Igitur  EV  ad  re&os  angulos  efl  plano  NEG.  At  ve- 

ro  NI  parallela  eft  ipfi  EV .  Igitur  ipfa  etiam   NI  eidem    plano 

NEG   ad   rectos   eft  angulos  ;  ideoque  reclos  angulos    facit    cum 

utraque  EN  &  NG .  Angulus  igitur  ENG    eft  plani  HR  ad  pla- 

num  IS  inclinatio ,    ideoque    datus.   Quoniam  ig'tur  in    triangulo 

NEG  dati  funt  anguli  NEG  ,  ENG,  datus  erit  &  tertius  NGE; 

ideoque  triangulum  NEG  datum  erit  fpecie.  Data  eft  autem  ma-  per4odat. 

gnitudine  recta  EN .  Igitur  triangulum  NEG  datum  eft  fpecie  &  Percor.40. 

magnitudi.ne  ;    ideoque    data    magnitudine    utraque  EG ,  NG .    Et      «at* 

quoniam  triangulum  GNF  habet  angulum  GNF  datum ,  datafque  per3o,25, 

circ3  illum  magnitudine  GN  ,  NF  ,  erit  triangulum  GNF  datum. 

fpecie   &    magnitudine  ;    ideoque    datus    uterque    angulus    NGF,  percor.41. 

KFG ,  itemque  magnitudine  refta  FG .  At  rero  data  eft   pofitio- 


** 
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per  29.  dat. 


ne  recta  IR,  datumque  in  ea  punclum  F.  Re£ta  igitur   FG  pcv 


fitione  quoque    eft  data  .    Quoniam    vero  in  triangulo  GEF    datar 

percor.42.  funt  magnitudine  rectas  GE,   EF,  FG,  erit  triangulum  GEF  da- 

at*         tum  fpecie  &  magnitudine,  ideoque  datus  angulus  EFG .    Duca- 

tur  modo  a  punfto  D  redta  DP  ipfi   GF    parallela.   Erit    utique 

angulus  DPE  arqualis  angulo   EFG,    ideoque  datus  .  Et    quoniam 

in  triangulo  DEP  dati  funt  anguli  DE?,  DPEsdatus  erit  &  ter- 

per^o.  dat.  tius  PDE;  ideoque  triangulum   DEP  datum  fpecie .  Dsta    eft  au- 

percor.4.0.  tem  magnitudine    recta  DE  .    Igitur  triangulum  DEP   datum  eft 

dat.         fpecie  &    magnitudine;    ideoque   DP  raagnitudine  data  .   Sumatur 

rer29.dat.  po  jn  pc  ipfi  DP  afqualis;   ducaturque    a  puncto  O  dato   recta 

OQ_  ipfi  DE  parallela,  &  jungatur  DO.  Quoniam  igitur  in  trian- 

gulis  DPE,  OFQ_angulus  DPE  aequalis  eft  angulo  OFQ,  &  an- 

gulus  DEP  aequalis  angulo  OQF,    a?qualifque    DP  ipfi  OF,    erit 

utique  etiam  DE  aequalis  ipfi  OQ.  Eft  autem  DE  ipfi  OQ.etiam 

parallela  .   Igitur    DO  parallela  eft  ipfi  EQ_.  Parallela    eft   autem 

EQ.ipfi  IT.  Parallela  eft  igitur  DO  eidera  IT.  Ducantur  modo 

a  punctis 
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a  pun&is  A,  B,  C  ipfi  IT  parallehe  recta^  AK  ,  BM,  CL;  re- 
cteque  jungantur  KO ,  MO ,  JLO  .        At  vero  re£ta  Jinea ,  qux 


cum  communi  planorum  HR ,  IS  fe&ione  IR  angulos  faclt ,  fit 
in  fublimi  ,  cujufmodi  ell  IV  quofcunque  angulos  faciens  cum 
IR ,  sequales  nempe  ,  five  insequales .  Ducatur  autem  a  pun&o  V 
plano  IS  perpendicularis  recta  VT ;  jungaturque  IT.  Erit  utique 
angulus  acutus  TIV  re&ae  IV  ad  planum  IS  inclinatio,  ideoque 
datus ;  re&aque  IT  fecundum  ipfara  IV  five  zequales ,  five  inaequales 
angulos  faciet  cura  IR .  Ducatur  a  punclo  E  ipfi  IT  parallela  re£U 
EF;  jungaturque  a  pun£to  G,  in  quod  DE  ad  planura  HR  pro- 
du£ta  incidit,  ad  datum  punclum  F  recla  GF.  Demonftrabitur ,  "per.  30.  6c 
ut  fupra ,  angulum  EFG  effe  datum  .  Conftituatur  modo  ad  re- 
£tam  lineam  FR  ,  datumque  in  ipfa  punftum  F  in  plano  HR 
angulus  RFN  angulo  EFG  zqualis ,  fumptaque  in  FR  FX  sequa- 
li  ipfi  EF,  ducatur  item  a  dato  pun£fco  X  ad  angulum  sequalem 
ipfi  TIV  re£h  XN  .   Erunt  utique  FN,  XN    utraque   pof1tioneper29.dat. 

D 
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per  25.dat. "datse;  ideoque  datum  eric  punftum  N.  Datum  eft  autera  &  pun- 
£tum  F»  Re&a  igitur  FN  magnitudine  eft  data.  Itaque  centro 
F,  atque  intervallo  FN  ,  defcribatur  circulus  NN .  Erit  utique 
circulus  NN  pofitione  datus  .  Data  eft  autem  pofitione  etiam  re- 
cla  FG.  Igitu.r  punctum  N  eft  datum .  Ducatur  a  punclo  E  ad 
N  recla  EN  .  Demonftrabitur ,  ut  in  quarta  Propofitione  ,  angu- 
lum  FEN  sequalem  ehe  angulo  TIV,  ideoque  datum,  re£tam- 
que  EN  ipfi  IV  efle  parallelam  .  Et  quoniam  dati  funt  anguli 
EFN,  FEN  ,  dati  erunt  utique  etiam  anguli  ENG ,  NED.  lta- 
que  ducatur  a  pun&o  D  recta  DP  ipfi  GN  parallela.  Erit  uti- 
que  angulus  DPE  sequalis  angulo  ENG ,  ideoque  datus.  Demon- 
ftrabitur  autem,  uc  funra  ,  rectam  DP  magnitudine  datam  efle . 
Itaque    ii   fumatur    in    NG    NO    ipfi    DP  a^qualis,    ducaturque  a 

»er  27.  dat.  pun&o  O  dato  recta  OQ^  ipli  DE  parallela ,  &  jungatur  DO ,  de- 
Bionftrabitur ,  ut  fupra  ,  rectam  DO  ipli  EN ,  ideoque  ipfi  IV 
parallelara  efie.  Ducatur  a  puncto  A  ipfi  1T  parallela  refta  AZ; 


L     I     B     E     R  I.  27 

&  ab  eodem  pun&o  plano  1S  ad  reftos  angulos  re£h  AY ,  qux 
plano  HR  occurrat  in  puncto  Y ;  jungaturque  a  punclo  Y  ad 
datum  Z  recta  YZ.  Quoniam  igitur  dnx  rccla?  ZA,  AY  paral-  a5,  dat. 
lelae  funt  duabus  reiflis  FE,  EG,  quat  plana  per  ipfas  aguntur 
ZAY,  FEG ,  ea  erunt  parallela.  Et  quoniam  duo  plana  paralL- 
la  ZAY,  FEG  fecantur  a  plano  HR  ,  communes  ipfbnim  f- 
ctiones  ZY  ,  FG  funt  parallela?.  Igitur  angulus  RZY  tequalis  efV 
angulo  RFG.  Rurfus  quoniam  dua?  re&a;  AZ  ,  ZY  parallela:  funt 
duabus  reclis  EF,  FG ,  erit  angulus  AZY  aequklis  angulo  EFG  . 
Itaque  fi  quas  ad  punctum  F  praeparata  funt ,  eadem  prarparentur 
ad  pun£lum  Z,  demonftrabitur ,  ut  fupra,  punctum  K  datum  ef- 
fe,  rectamque  AK  reclas  IV  efle  paralielam.  Idem  vero  dieen- 
dum  de  punctis  M  ,  L,  reftifque  BM,  CL.  Itaque  reftaz  jun- 
gantur  KM,  ML ,  KL ,  itemque  KO  ,  MO,  LO  .  Atque  erunt 
in  utraque  figura  KM,  ML,  KL,  KO,  MO,  LO  communes 
feftiones  planorum  tum  HR  ,  tum  AM ,  BL ,  AL ,  AO ,  BO , 
CO:  quorum  primum  terminatur  a  parallelis  AK ,  BM ;  &  ca> 
tera  ,  ut  in  fecunda  Propofitione .  Quae  autem  oritur  delineatio 
ex  hujufmodi  fectionibus ,  figurae  fcenographia  parallela  procum- 
bens  vocatur .  Igitur  delineatio  KMLO  fcenographia  parallela  pro- 
cumbens  eft  pyramidis  ABCD.  Qiiod  fi  pyramidis  ABCD  flc 
fn  plano  IS  five  latus  BC,  five  angulus  B,  inventis  veftigiii, 
&  angulorum  altitudinibus  ,  defcriptifque  figuris  ,  demoniiratio 
eodem  modo  coniicitur. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine ,  &  qua?  fequuntur .  Quod 
oportebat  facere. 

COROLLARIUM. 

Ulud  vero  manifeftum  eft,  puncla  K,  M,  L  delinea- 
tionis  KMLO  haud  fecus  in  hac  Propofitione  invenirr 
pofle,  atque  in  quarta,  per  quintam  Propolitionem ,  in- 
venta  fint. 


D     i» 


2  8  Elementorum  Prospectitj 

DEFINITIO. 

Si  fuerit  planum  fubje&o  plano  perpendicular^ .  data- 
que  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  id  plantim  flgu- 
ra  aliqua  folida  ;  ducanturque  ab  ejus  angulis  ad  pun- 
#um  citra  idem  planum  datum  reclse  lineae,  quae  ori- 
tur  delineatio  e  communibus  fe&ionibus  plani  perpen- 
dicularis,  ac  triangulorum ,  quorum  unumquodquc  bafim 
habet  unum  figurs  latus,  verticem  punctum  datum,  fi- 
gura?  ejufuem  Scenographia  concurrens  vocetur. 

PROPOS.  ITIO     VII.. 

Data  pofitione  &  magnitudine  u^tra  planum  fubjecto 
plano  perpendiculare  pyramide  triangularem  baiim  ha- 
bente,  datoque  citra  id  planum  pundo  aliquo,  ejufdem 
tccnographiam  concurrentem  conficere . 

Data  iit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  LR  perpendU 
culare  plano  QK  pyramis  ABCD ,  cujus  fit  balis  triangulum  ABC, 
■  .rtex  D..  Datum  autem  fit  citra  planum  LR  punctum  I  .  Opor- 
ret  conficere  fcenographiam.  concurrentem  pyramidis  ABCD . 

Sit  primo  bafis  ABC   in  plano  QJC  .  Inveniantur   veftigium  py- 

proj>.  ramidis  ABCD  ,    &  altirudo  anguli  D  ;    ideft    pm.cta  A,    B,   C, 

E,  re&aque  DE..  Ducatur  autem  a  puncto  1.  plano  QK    perpen- 

per  50.25^  cij^uiarJs  recla  IK  .    Erit  utique  datum  pun&um  K.    Datum    eft 
0C-z9.dat.  ^  I       ,  •     ,- 

per  "6.dat.  autem  &  punctum  I.  Igitur  IK  data  eit  pofitione  &    magnitudi- 

ne.  Ducatur  item   a    pun&o    K,   comrauni   planorum  LR,    QK 

fc&ioni  QR  perpendicularis,  re£ta  KR  ;    &  in   plano  LR  a    da- 

*** ^At     to  P"n&°  R)  ipfi  QF-  ad  reclos  angulos,    rectseque  IK    aequaljar, 

p^:  i9.dat.  RH.    Atque    erit    RH  data  poiirione  ,    &    magnitudine ;.  ldeoque 

Beri7-dat.  datum  punclum  H.  Jungatur  HI .  Et  quoniam   1K  ,  HR  uni   ei- 

demque  plano  QK  ad  reclos  funt  angulos  ,  tx  utique  funt    inter 

fe  invicem    parallela?  .    At  vero  esedera  funt  aequales  .    Igitur.  £>%». 
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percor.4o« 
dat. 


rallelas   8c  xquiles  funt  etiam  RK ,  HI «  Data  eft  autem    rmgni* 

tudine  RK«  Data  eft  igitur  magnitudine  &  HI .  Ducatur  a  pun- 

cto  H  ipfi  QR.  parallela    re&a  HL,    Et  quoniam  duse   1H ,  HL 

parallela;  funt  duabus  KR,  RQ_,  erit  angulus  IHL  aequalis  angu- 

Jo  KRQ^,  ideoque  datus.  Ducatur  a  puncto  I  ad    HL   rccla   IG 

ad  angulum  IGH  dato  cuivis  sequalem ,  Et  quoniain    in    triangu- 

lo  IGH  dati  funt  anguli  IHG ,  IGH ,  dataque  magnitudine  etiam 

IH  ,  ideo  triangulum  IGH  fpecie  &  magnitudine  datum  eft ,  Igi- 

tur  utraque  IG  ,  GH  magnitudine  data  eft,  Data  eft  autem  HG 

ctiam  pofitione ,  datumque  unum  ejus  extremum  H .  Igitur  etiam 

alterum  G  eft  datum.  Ducatur  modo  a  pun&o  E  ad    QR    rc&a  Per*7'dat, 

EF  ad  angulum  EFQJpfi  IGH  sequalem,  ut  fit  EF  ipfi  IG  pa- 

rallela;  (hoc  enim  fieri  poteft,  quoniam  plana  QK  ,    IHG  funt 

parallela )   &   per  EF  ,    IG   agatur-  planum  EFIG  .    Erit    utique 

communis  planorum  LR,  EFIG  fe&io  FG  re&a  linea .  Jungatur 

El  .   Et   qnoniam    re£las  FG  ,    EI  funt  in  uno    eodemque    plano 

EFIG,  fecabunt  fe  fe  invicem  in  pun&o    aliquo    N  .    Jam    vero 

in  triangulis  IGN,  NFE  cum    angulus   IGN   squalis  fit   angulo 

NFE  ,   angulufque   ING   sequajis   angulo  ENF ,  erunt  trianguh* 

d  m 


3  O  LLEMENfOllUM      PrOSPECTIV 


(GN,  NFE  arnuiangula  .    Ut  igltur  IG  ad  EF,  ita  fe  habet  GN 

ad  NF  .    Ec  componendo  ,  ut    recla  compoiita  ex  IG    &    EF  ad: 

EF,  ita  fe  habet  rech  compofita  ex  GN  &   NF  ,    hoc  pft    GF  % 

ad  NF.  At  vero  ratio ,    quam    habet    rec"ta    compolita    ex    IG  & 

dat.         EF  ad  EF,    eft  data  .    Igitur  &   ratio  data  eft,  quam    GF   habet 

ad  NF  .   Data  eft  autem  magnitudine  GF  .    Data  eft  igitur    ma* 
per  2.  dat.       .       . 

gnitudine  &  NF.  Atqul  data  eadem  eft    &  pofitione       datumque 

pnzj.dt.t.  unum  ejus  extremum  F.  Igitur  &  alterum  N  eft    datum.    Jun- 

gatur  modo  recla  DI ,  eaque  plano    LR    occurrat    in    punclo  O.j 

jungaturque  NO.  Quoniam  igitur    DE    plano  QK   ad   rectos    an- 

gulos  eft,  ideo  &  planum,  quod   per  ipfam  agitur,    DEI    eideni 

plano    ad    rectos  angulos    erit.  At   vero  etiain  pbnum   LR  plano 

QK  ad  rectos  eft  angulos.  Igitur   communis  planorum  LR  ,  DEI. 

fect.io  NO  ,    fi    producatur  ,    ad  rectos  angulos  erit    eidem  plano 

QK;  ideoque  pofitione  data.  Et  quoniam  ED,  NO  funt    paralle- 

te,  ut  EI  ad  IN  ,  ita  fe  habebit  ED  ad  NO.   CJt  autem    EI  ad 

JN,  ita  fe  habet  FG  ad  GN.  Ut  igitur  FG  ad  GN  ,  ita  fe  ha- 

bet   ED    ad    NO  .    At    vero    ratio  ,     quam    FG    habet    ad    GH^, 


fer  5,  dat. 


eft    data  .   Igitur  &   ratio.  data   eft,   quam   ED  habet  ad   NQ-. 


E     R 


I. 


Data  eft  autem  magnitudine  ED  .  Data  eft  igitur  magnitudine  per  2.  dat. 
&  NO.  Atqui  data  eadem  eft  &  pofitione;  datumque  unum  ejus 
extremum  N.  Igitur  &  alterum  extremum  O  eft  datum  .  Vo-  per27.  d-t. 
cetur  autem  NO  scenographica  anguli  D  altjtcdo  .  In- 
veniantur  puncta  V,  X,  S  haud  fecus  ac  puncr.ura  N  inventum 
iit ;  re£ta:que  jungantur  VX,  XS,  VS,  itemque  OV,  OX,  OS» 
Erunt  utique  VX,  XS  ,  VS ,  OV,  OX,  OS  communes  fe&io- 
jies  plani  LR,  ac  triangulorum  IAB ,  IBC ,  IAC,  IAD,  IBD, 
ICD.  Ac  pyramidis  ABCD  latus  AB  eft  baiis  trianguli  IAB;  la- 
tus  BC  bafis  trianguli  IBC;  latus  AC  bafis  trianguli  IAC;  latus 
AD  bafis  trianguli  IAD;  latus  ED  bafts  trianguli  IBD;  Iatus  CD 
baiis  trianguli  ICD  .  Qux  autem  oritur  deiineatio  ex  hujufmodi 
fectionibus,  figura?  fcenographia  concurrens  vocatur.  Igitur  de- 
lineatio  VXSO  fcenographia  concurrens  eft  pyramidis  ABGD* 


At  vero  bafis  ABC  Iatus  BC  fit  in  ptano  QK.  In/eniantur 
-veftigium  pyramidis  ABCD  ,  &  altitudines  angulorum  D  ,  A; 
ideft  pun&a  B  ,  C ,  P ,  E  ,  reftaeque  AP  ,  DE ;  defcribaturque 
figura  .  Ecdem  ,  quo  fupra  ,  modo  demonftrabitur ,  de.lineationern 
VJ£SO  eiTe  fcenographiara  concurrentem  pyramidis  ABCD  . 
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Sit  denique  pyramidis  ABCD  angulus  B  in  pkno  QK  .  Inve- 

niantur  veitigium  pyramidis  ABCD  ,  &  altitudines  anguiorum  A , 
C,  D;  ideft  pucaa  B,  P,  M,  E,  rea*que  AP  ,  CM,  DE; 
defcribaturque  figura.  Eodem,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur 
delineationem  VXSO  efle  fcenographiam  concurrentem  pyrami- 
dis  ABCD. 

D:a  igitur  pofitione  &  mignitudine;  &  qnae  fequuntur .  Quod 
opcrtebat  facere . 

PROPOSITIO     VIII. 

S\  in  prima  figura  fuperioris  Propofitionis  fumatur  irl 
FR  ,  communi  planorum  LR ,  QK  feelione  ,  re&a  FM 
ipfi  EF  sequalis  ,  &  in  GL  rech  GZ  xqualis  ipfi  GI, 
iungaturque  recta  MZ ,  ea  per  punctum  N  tranfibit. 
Item  h  a  punclo  F  ducatur  recla  FT  zqualis  ipfi  ED, 
eademque  ipfi  NO  parallela,  jungaturque  recla  TG,  ea 
tranubit  per  pun&um  O. 
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Si  enim  re&a  MZ  per  punctum  N  non  tranfit,  ea  fecct,  ut 
m  appolita  figura ,  rectam  FG  in  puncto  Y .  Erunt  utique  trian- 
gula  GZY,  YMF  aequiangula.  Ut  igitur  GZ  ad  FM,  ita  fe 
habet  GY  ad  YF.  Et  componendo  ,  ut  re&a  compofita  ex  GZ 
&  FM  ad  FM,  ita  re&a  compofita  ex  GY  &  YF,  hoc  eft  GF , 
ad  FY-  Ut  autem  recta  compofita  ex  GZ  &  FM  ad  FM,  ita 
fe  habet  re&a  compofita  ex  IG  Sc  EF  ad  EF:  quoniam  GZ 
sequalis  eft  ipfi  IG,  &  FM  a?qualis  ipii  EF;  demonftratumque 
eft  rec"tam  compofitam  ex  IG  &  EF  ita  fe  habere  ad  EF ,  ut 
GF  ad  FN.  Igitur  ut  GF  ad  FY,  ita  fe  habet  GF  ad  FN;  ideo- 
oue  FY  aequalis  eft  ipfi  FN,  minor  majori;  quod  fieri  non  pot^ 
eft  .  Non  igitur  recla  MZ  fecat  rectam  GF  in  pun&o  Y  .  Sed 
neque  in  alio  quovis  pun&o  ,  prsterquam  in  N.  Igitur  recta 
MZ  tranfit  per  punctum  N .  Jam  vero  neque  recta  TG  tranf- 
eat  per  punftum  O;  fed  fecet  rectam  NO  ,  fi  oportuerit,  pro- 
duclam  Hq  pwn&o  aliquo  X.  Quoniam  igitur  FT ,  NX  funt  pa- 
rallelar  ,  ut  FG  ad  GN  ,  ita  fe  habebit  FT  ad  NX  .  [Ut  autem 
FG  ad  GN  ,  ita  fe  habet  etiam  FT  ad  NO  ;  quoniam  FT  ipil 
ED  eft  a?qualis.  Igitur  ut  FT  ad  NX,  ka  fe  habec  FT  ad  NO* 

E 
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ideoque  NX  sequalis  efl  ipfi  NO,  major  minori;  quod  fieri  non 
poteft .  Non  igitur  re&a  TG  fecat  reciara  NO  in  puncto  X  .  Sed 
neque  in  alio  quoris  pun&o,  pra?terquam  in  O.  Igitur  re&a  TG 
tranfit  per  pun&um  O.  Qiiod  oportebat  demonftrare. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  in  feptima  Propofitione  pun* 
cla  N,  O  delineationis  VXSO  aliter  inveniri  poiTe,  at- 
que  in  illa  inventa  fmt. 

P  R  O  P  O  S  I  T  I  O    IX. 

Si  in  prima  figura  feptimae  Propofitionis  ducatur  a 
pundo   aliquo   Y  communis  planorum  LR ,  QK  fectio- 


nis  QF  recla  YZ  ipfi  FT  asqualis  &  parallela ,  jungantur- 
que  ab  e jus  extremis  Y ,  Z  rectae  YG ,  ZG  ;  tum  vero 
a  dato  punclo  N  ipfi  QF  parallela  ducatur  NM,  &  a 


L    X    B    B    R        I.  3  5 

puncto  M  MP  parallela  ipfi  NO  ;  erit  MP  data   pofkio- 
ne  &  magnitudine,  ipiique  NO  aequaiis. 

Quoi.iam  enim  refta  YG  extrema  Y,  G  pofitione  data  funt,, 
erit  utique  YG  data  pofitione  &  magnitudine .  Rurfus  quoniam 
per  datum  pun&um  N  fecundum  datam  pofttione  QF  du&a  eft 
NM.  data.  utique  erit  NM  pofitione,  Datum  eft  igitur  punctnm 
M.  E.odem  modo  demonftrabitur  etiam  pun&um  P  datum  eile . 
Igitur  MP  data  eft  pofitione  &  magnitudine..  Jam  vero  quoniam 
in  triangu.Io  YFG  YF,  MN  funt  parallelse ,  ut  FG  ad  GN ,  ita 
fe  habebit  YG  ad  GM.  Ut  autem  FG  ad  GN,  ita  fe  habet  FT 
ad  NO;  &  ut  YG  ad  GM  ,  ita  YZ  ad  MP.  Igitur  ut  FT  ad 
NO ,  ita  fe  habet  YZ  ad  MP .  ^Equalis.  eft  autem  FT  ipfi  YZ . 
-^qualis  eft  igitur  etiam  NO  ipil  MP.  Qiiod  oportebat  demon- 
ftrare «. 

COROLLARIUM.. 

Quod  fi  recla  jungatur  PO,  ea  erit  ipfi  MN  paralle- 
la.  Ex  quo.  manifeitum  eft  in  feptima  Propofitione  pun-. 
ctum  O,  atque  ideo  recftam  NO  delineationis  VXSO  ali- 
ter  poiTe  invenki  ,  atque  ibi ,  &  in  CoroJlario  odtavas 
Propofitionis  inventa  fit  ;  ita  nempe  ut  omnes  altitudi- 
nes,  cujufmodi  eft  YZ,  ii  plures  fint,  in  una  eademque 
recfta  pofitione  data  fumantur. 

PROPOSITIO     X. 

Si  in  prima  figura.  feptims  Propofitionis  a  punclo  I 
ducatur  utcunque  ad  GH  recta  IH  ,  &  a  punclo  E  ad 
QF  EY  angulum  faciens  EYF  cequalem  angulo  IHG; 
quae  re&ae  junguntur  HN,  YN,  in  direclo  fibi  invicem 
erunt  ..  Quod  fi  a  pundo  Y  ipfi  FT  parallela  ducatur 
YZ,  jungaturque  reda  HO,  ea  fi  producatur,  abfcindet 
YL  squalem  ipfi  FT . 

B    ii 
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Quoniam  enim  parallelae  funt  EF  ipfi  IG ,  &  EY  ipfi  1H , 
erit  ntique  angulus  FEY  aequalis  angulo  GIH.  ./Equalis  eft  au- 
tem  etiam  angulus  EYF  angulo  IHG  .  Igitur  triangulum  EYF 
acquiangulum  eft  triangulo  IHG;  ac  propterea  ut  EY  ad  EF,  ita 
fe  habet  IH  ad  IG .  At  vero  EF  ad  EN  ita  fe  habet ,  ut  IG  ad 
IN .  Igitur  ex  aequa  eademque  ordrnata  proportione ,  ut  EY  ad 
EN  ,  ita  fc  habet  IH  ad  IN .  ^Equalis  eft  autem  angulus  NEY 
angulo  NIH.  Igitur  triangulum  EYN  triangulo  IHN  eft  a?quian- 
gulum;  ideoque  angulus  ENY  arqualis  angulo  INH .  Erit  igitur 
YN  in  dire&o  ipfi  NH.  Rurfus  quoniam  sequiangula  funt  triau- 
gula  FNY,  GNH,  ut  FN  ad  NG ,  ita  fe  habebit  YN  ad  NH. 
Et  componendo  ,  ut  FG  ad  GN ,  ita  YH  ad  HN .  Ut  autem 
FG  ad  GN,  ita  fe  habet  FT  ad  NO;  &  ut  YH  ad  HN,  ita 
YZ  ad  NO  .  Igitur  ut  FT  ad  NO,  ita  fe  habet  YZ  ad.  NO; 
ideoque  axjualis  eft  TF  ipfi  YZ.  Quod  oportebat  demonftrare.. 
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COROLLARIUM. 

£x  hoc  manifeitum  eft  punctum  N  quxvi  pofTc  fiVe 
per  reclas  IG  ,  EF  ,  iive  per  IH  ,  E Y ;  punclumque  O 
pofle  item  quaeri  five  per  reclas  FT,  TG,  five  per  YZ, 
ZH:  utrovis  autem  modo  quaerantur,  eodem  loco  poilta 
inventum  iri.  Quod  vero  de  punclo  N  di&um  eit,  idem 
dicendum  de  punclis  V,  X,  S.  Quocirca  delineatio  VXSO 
in  utroque  cafu  eadem  erit,  eodemque  lcco  poiita. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O. 

Si  fuerit  pianum  ad  fubjedum  planum  inclfnatum  ••  da- 
taque  fit  poiitione  &.  magnitudine  ultra  id  planuin  figu- 
'  ra  aliqua  folida  :  ducanturque  ab  ejus  angulis  ad  pun- 
elum  citra  id  planum  datum  reclas  linese  ;  qua?  oritur 
delineatio  e  communibus  feclionibus  plani  inclinati,  ac 
«triangulorum ,  quorum  unumquodque  bafim  habet  unum 
figurse  latus,  verticem  punclum  datum;   figuns   ejufdem 

ScENOGRAPHIA    CONCURRENS    PROCUMBENSQ.UE   VO- 

cetur . 

PROPOSITIO     XI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  ad  fub- 
je&um  planum  inclinatum  pyramide  tfiangularem  ba- 
fim  habente,  ejufdem  fcenographiam  concurrentem  pro- 
Cumbentemque  conficere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  VS  inclinatum 
id  planum,  ZK  pyramis  ABCD,  cujus  fit  bafis  triangulum  ABC , 
▼ertex  D .  Datum  autem  fit  citra  planum  VS  punctura  I .  Opor- 
tet  conficere  fcenographiam  concurreutem  procumbentemque  py  — 
jamidis  ABCD. 

E     iij 
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Sic  primo  baiis  ABC  in  plano  ZK ..  Inveniantur  veiligiurn  py- 

rcr  i.prop.  ramidi-s  ABCD  ,   &  altitudo  anguli  D  ;    ideft  puncta    A,  B,  C, 

E,  rect.aque  DE .  Ducatur  autem  a  puncto  I  plano  ZK  perpen- 

?&  sTdat'  ^icularis  rec^a  x^  •    Erit    utique  datum  punchim  K  .    Datum  eft 

tcr.  z6.dat.  autem  &  punctum  I.   Igitur  IK  data  eft  pofitione  &    magnitudi- 

ne  .    Ducantur    item.   a   puncto  K   communi  planorurn  VS,    ZK 

fecti^m  ZS  perpendicularis  re£ta  KS  ;    atque  a  puneto  I  ipfi    KS 

parallela  ad  planum  VS  re&a  IH;  $c  a  punclo  H  recta  HR  pa- 

rallela  ipfi  IK,  atque  ipfi  KS  produ&a?  occurrens   in    puncto    R; 

jungaturque  HS.  Quoniam  igitur  HR  recta  eft  ad  planum    ZK  , 

ea  utique  cum  rectis  om.nibus ,  qua:   ipfam  contingentes  in  eodem 

funt  plano,  rect.os    angulos  faciet  .    Itaque  refta  ducatur  RX  pa- 

rallela  ipfi  ZS;  eritque  RX.  ipfi  HR  ad  rectos  angulos  .  Eft  au- 

tem.  RX  ad  reclos  angulos  ipii  e::a.n  RS..  Igicur  RX  plano  HRS 

ad  reclos  angulos  eft  .    At    vero  RX,  ZS  funt  parallelas  .    Igitur 

ctiam  ZS.  eidem  plano  HR$  ad  reclos  eft  angulos;  ideoque  utra- 

que  HS4  RS  crum  ZS  reclos  angulos  facit.  Angulus  igitur  HSR 

eft  planorum  VS ,  ZK  inclinario,  ideoque  datus .    Jam   vero  quo- 

niam  in    trianguio    HRS  dati   funt  anguli  HRS  ,    HSR,dacaque 

;T;-JC*  item  magnicudine  HR    utpote    quae    ipfi  IK  eft  arqualis,  eric  uti- 

per  30.25.  que  RS.  magnitudine   data  .    At    vero  data  eft  magnitudine    etiam 
'0,1 
oc20.dat.  j^^o  |g;tur  &  kj^  magnicudine  data  eft,  nec   non  eidem  acqualis 

L.  I  ,  .       L,  « ■  L* 

IH  .  Ducantur  a  punclo  H  ipfi  ZS  paralicla  rtcla  HV ;  atque 
a  punclo  I  ad  HV  refla  IG  ad  angulum  IGH.dato  cuivis  arqua- 
'  dat01*40"  *em°  ^rit  mic\ue  1G  data  magnitud'ne.  Itaque  ducatur  a  punclo 
E  ad  ZS,  re&a  EF  ad  angulum  EFZ  ipli  IGH  arqualem,  uc  fit 
EF  ipfi  IG  paralkla;  eademque  fiant ,  quse  in  Propoiitione  fepti- 
ma  o  Eodem  modo  demonftrabitur  ,  pun&ura  N,  in  quo  recta 
FG,  IE  fe  fd  invicem  fccant,  datum  eife  ..Ducatur  raodo  ab  E 
ad  K  re£ta  EK  ipfam  ZS  fecans  in  pun&o  Q^,  eaque  producatur 
ad  M ;  atque  DE  produfta  plano  VS  occurrat  in  puncto  P,  jun- 
gaturque  ab  eodem  ad  datum  punftum  Q.  rech  PQ^,  qua:  quidem 
per  punctum  N  tranfibit;  eritque  pofitione  data.  Hoc  enim  haud 
lecus  demonftrabitur  ,  acque  in  Propoficione  fexca  demonftracum 
e.ft  .   Jungatur   denique    recla   1D,  ducacurque  DT    paralleh  i aii^ 
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EK  ,  atque  EL  parallela  ipfi  NQ.  Et  quoniam  triangulum  DlT 
habet  angulum  DTI  datum  ,  datafque  circa  illura  magnitudine 
1T,  TD  ,  erit  triangulum  DIT  datum  fpecie  &  magnitudine, 
ideoque  datus  angulus  IDT.  Datus  eft  autem  etiam  angulus  EDT. 
Igitur  angulus  EDI  eft  datus ,  ideoque  &  qui  deinceps  ponitur 
EDL  .  Quoniam  vero  datus  eft  uterque  angulus  MED,  MEL, 
erit  utique  datus  angulus  DEL  .  Igkur  triangulum  DEL  fpecie 
datum  eft.  Data  eft  autem  magnitudine  DE  »  Igitur  triangulum 
DEL  ipecie  &  magnitudine  eft  datura;  ideoque  data  magnitudi- 
ne  EL.  Jam  vero  qwoniam  EL,  NO  funt  parallelae  .,  ut  EI  ad 
IN  ita  fe  habebit  EL  ad  NO.  Ut  autem  EI  ad  IN,  ita  fe  ha- 
bet  FG  ad  GN.  Ut  igitur  FG  ad  GN,  ita  fe  habet  EL  ad  NO. 
At  vero  ratio,  quam  FG  habet  ad  GN,  eft  data.  Igitur  &  ra- 
tio  data  eft ,  quara  EL  habet  ad  NO  .  Data  eft  autera  magnitu- 
dine  EL  .  Data  eft  igitur  magnitudine  etiam  NO .  Atqui  data  ea- 
dem  eft  etiara  pofitione,  datumque  unum  ejus  extremum  N.  Igi- 
tur  &  alterum  extremum  O  datum  eft.  Inveniantur  punfta  Y, 
A,  ©  haud  fecus  ac  pun&um  N  inventnm  eft,  re&seque  jungan- 
tur  YA,  A©,  Y8?  itemque  OY,  OA,  CO.  Erunt  utique  YA  > 


percor.  *t. 

dat. 

per  3.  dat. 


per  4.  dat. 

per  40.  dat. 

per.   cor. 
ejusd. 


per  5.  <Iat. 
per  2.  dat. 

per  17.  dat. 
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ASy  Y&,  OY,  OA,  O0  cotnmunes  fectiones  plani  VS,ac  tri- 
angulorura  IA$,  :BC,  IAC,  IAD,  IBD  ,  ICD.  Ac  pyramidis 
ABCD  latus  AB  eft  bafis  trianguli  IAB;  &  ca?tera,  ut  in  fepti- 
ma  Propofitione .  Quse  autem  oritur  delineatio  ex  hujufmodi  fe- 
ctionibus  figurae  fcenographia  concurrens  procumbenfque  vocatur. 
Igitur  delineatio  Ya©0  fcenographia  concurrens  procumbenfque 
eit  pyramidis  ABCD  .  Quod  fi  pyramidis  ABCD  lit  in  plano 
ZK  iire  latus  BC,  five  angulus  B,  inventis  veftigiis  ,  &  angulo- 
rum  altitudinibus,  defcriptifque  figuris,  demonftratio  eodem  modo 
conficietur . 

Data  igitur  pohtione  &  magnitudine;  &  quar  fequuniur.  Quo4 
•rortebat  facere. 


COROL- 
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COROLLARIUM     I. 

Illud  vero  manifefmm  eft,  puncla  N  ,  O  delineatio- 
nis  YaOO  haud  fecus  in  hac  Propofitione  inveniri  pof- 
fe,  atque  in  feptima,  per  Propofitiones  octavam  &  no- 
nam,  inventa  fint  ;  fi  ad  pun&um  O  quod  attinet  pro 
DE  fumatur  LE ,  eaque  a  punclo  quovis  communis  pla- 
norum  VS,  ZK  feclionis  ita  ducatur,  ut  ipfi  PQ^iit  pa- 
rallela  .  Ex  quo  fequitur  non  omnes  reclas  ,  cujufmodi 
eft  LE,  fi  plures  fint,  in  una  eademque  re&a  pofitione 
data  fumi  poffe,  fed  eas  tantum,  quas  inter  fe  invicem 
parallelas  effe  contigerit. 

COROLLARIUM     IL 

Quin  etiam  illud  eft  manifeftum  ,  quod  de  fcenogia- 
phia  concurrente  pyramidis  ABCD  in  Propofitione  deci- 
ma  demonftratum  eft ,  idem  de  ooncurrente  procumben- 
teque  pofte  demonftrari„ 

PROPOSITIO     XII. 

Si  in  figura  fuperioris  Propofitionis  producantur  re&se 
HS  ,  IK  ,  quoufque  conveniant  invicem  in  punc*lo  r  , 
punclum  r  datum  erit^  reclaque  PQ.  producla  tranfibit 
per  punclum  r. 

Quoniam  enim  in  triangulo  IHr  datus  eft  angulus  Hir ,  item- 

que  ipfi.  RSH  squalis  IHT  ,  triangulum  utique  IHI*  fpecie  datum  per4odat. 

erit  ;    data    eft    autem  magnitudine  refta  IH  „    Igitur  triangulum 

IHr  fpecie  &  magnitudine  datum  eft,  ideoque  Hr  magnkudine  per  cor. 

eiufd. 
data .  Data  eft  autem  Hr  etiam  pofitione,  datumque    unum  ejus 

extrernum  H.  Igitur  <5c  alterum  T  eft  datum .       Jam  vero  fi  re-  pen7.dat. 

F 
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Qu  PQ  produ&a  per  pun&um  T  non 
tracfic,  e-a  fecet  reftam  Hr  in  punclo 
A.  Ducatur  a  pun&O  I  ad  2,  in  quo 
PQ  fecat  ipfam  VH,  re£ta  IS.  Quo- 
niam  igltur  duo  plana  parallela  IHS , 
KSQ  fecantur  a  plano  £K ,  erunt  uti- 
que  communes  inforum  ft.ctiones  inter 
fe  invicem  parallela?.  Igitur  refta  IS 
parallela  eft  ipfi  QK .  Parallelas  funt 
autem  duz  1H,  HS  duabus  KS,  SQ 
aitera   alteri  .    Igitur    triangulum    IH2 

aequiangulum  eft  triangulo  KSQ;  ac  propterea,  ut  IH  ad  KS  , 
ita  fe  habet  HS  ad  SQ.  Ut  autem  IH  ad  KS  ,  ka  &  habet  Hr, 
a  !  TS  ,  &  ut  HS  ad  SQ^,  ita  fe  habet  HA  ad  AS.  Igitur  ,  ut 
Hr  ad  rS,itafe  habet  HA  ad  AS .  Et  dividendo  ,  HS  ad  Sr 
ita  fe  habec,  ut  HS  ad  SA  ;  ideoque  Sr  aequalis  eft  ipfi  SA  , 
major  minori ;  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  recta  PQ.pro- 
dufta  fecat  rectam  Hr  iu  puncto  A  .  Sed  neque  in  alio  quovis 
•>  praeterquam  in  T.  Igitur  re£h  PQ  produ&a  tranfit  per 
i-ttr.clum  r  .  -Qiiod  oportebat  demonitrare . 
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COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeitum  eft  in  undecima  Propofitione ,  in- 
vento  quidem  punclo  N  ,■  re&se  PQ^  pofitionem  alit  r 
quseri  pofte,  atque  in  illa  inventa  fit.  Quod  vero  de  ce- 
&a  PQ^  demonftratum  eft ,  idern  conftat  demonftrari 
poffe  de  hujufmodi  reclis,  fiquas  fint.  E:<  quo  fequitur, 
pundo  quidem  ad  quamque  quod  attinet  invento,  cu- 
jufmodi  eft  N>  uniufcujufque  pofitionem  facillime  inven- 
fum  iri. 

PROPOSITIO     XIII 

Datis  pofitione  &  magnitudine  folidae  cujuslibet  flgu- 
rx  delineatione,  five  ea  fcenographia  concurrens  fit,five 
concurrens  procumbenfque  ,  &  fcenographica  cujufque 
anguli  ejufdem  figurs  altitudine;,  datoque  punclo,  unde 
ea  delineatio  confecla  eft,  figuram  ipiam  invenire. 

Sic  in  plano-  LR-  perpendiculari  plano  QK  delineatio  VXSO 
fcenographia  concurrens  pyramidis  tri3ngularem  bafim  habenti§ ; 
NO  altitudo  fcenographica  anguli  O;  I  punftum,  unde  ea  deli- 
neatio  confecta  eft .  Oportec  invenire  ipfim  pyramidem . 

Quserantur  ,    ut    in    Propofitione  feptima ,   re&a  1G ,    punc"him 
G,  angulufque  IGH.  Ducatur  autem  per  data  puncta  G,  N  re-  Per4.de$. 
&a  GF.  Ea  erit  utique  pofitione  data.  Data  eft   autem   pofitione  per26..dat. 
etiam   QR.  Igitur  punctum  F  eft  datum.  Sumatur  modo  in   GLper25.dat, 
ipfi   IG    sequalis  GZ  ,    ducaturque  per  data  punc"ta  Z  ,   N    refta  per27'dat. 
ZM.  Erit  utique  datum  pun&um  M.  Datum  eft  autem  &  pun-  per^s.  dat. 
&um  F.  Igitur  FM  magnitudine  eft  data  .    Ducatur   FE  ipfi  IG  pera&dat. 
parallela  ,  eadem   sequalis  ipli    FM;  eritque   FE  pofitione  data  &  per2S.dat. 
magnitudine.  Datum  eft  autem  unum  ejus  extremum  F  .    Igitur 
&  alterum  E  eft  datum .  Jungantur  re&as  IN  ,  NE.  Et  quonjam  per  ^j.dit, 
«tt  GN  ad  NF,  ita.  fe  habet  GZ  ad  FM  ,  xqiulefque  funt   GZ 
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ipfi  GI,  &  FM  ipfi  FE;  fe  habebit  utique  ut  GN  ad  NF,  ita 
GI  ad  FE.  Et  permutando,  ut  GN  ad  GI ,  ita  NF  ad  FE .  Ac 
vero  angulus  IGN  sequalis  eft  angulo  NFE  ..  Igitur  triangulum 
IGN  triangulo  NFE  eft  aequiangulum  ;  ideoque  angulus  ING 
aequalis  angulo  ENF.  Erit  igitur  1N  in  directo  ipft  NE.  Eodem 
modo  invenientur  puncta  A,  B,  C;  ac  demonftrabitur  re&as 
IV ,  VA ;  IS ,  SC ;  IX  ,  XB  fibi  invicem  effe  in  direfto .  Duca- 
tur  modo  a  pun£to  F  ipfi  NO  parallela  re£ta  FT  ,  &  a  puncio 
dat.  '  G  per  O  recta  GT.  Atque  erunt  FT ,  GT  pofitione  datse .  Pun- 
pcr2  5. dat».£|-um  jgjtur  T  eft  datum.  Datum  eft  autem  &  pun£tum  F  .  Igi- 
pen6.dat.  tur  FT  magnitudine  eft  data  .  Ducatur  denique  a  punfto  E  ipli 
FT  arqualis  &  parallela  ,  ideoque  plano  QK  ad  reclos  angulos 
refta  DE;  junganturque  recta?  IO,  OD .  Et  quoniam  ut  FG  ad 
GN,  ita  fe  habet  tum  EI  ad  IN ,  tum  FT,  five  eidem  a?qualis 
ED,  ad  NO,  fe  habebit  utique  ut  EI  aJ  IN  ,  ita  ED  aJ  NO . 
At  vero  ED  parallela  eft  ipfi  NO  .  Igitur  recta  IO  in  dire£to 
quidem  eft  ipfi  OD .  Itaqne  fi  re£tce  jungantur  AB  ,  BC  ,  CA , 
itemque  AD,   BD,   CD,   erit   ABCD   pyramis  triangularem  ba- 
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firn  habens  ABC,  altitudinem  ED;  ex  qua  a  dato  pun£o  I  ejuf- 
dem  pyramidis  fcenographia   concurrens  confc&a  eft  VXSO. 


Sit  modo  in  plano  VS  inclinato  ad  planum  PK  delineatio» 
YXTO  fcenographia  concurrens  procumbenfque  pyramidis  trian- 
gularem  bafim  habentis;  NO  altitudo  fcenographica  anguli  O;  I 
pun&um ,  unde  ea  delineatio  confecta  elt .  Quserantur ,  ut  in  Pro- 
pofitione  undecima  ,  recta  IG ,  punctnm  G,  angulufque  IGH. 
lnyenientur  autem  in  hac  fcenographia  haud  fecus,  atque  in  con- 
currente  inventa  fmt  ,  puncta  E,  A,  B,  C,  re&aque  EL  ipii 
NO  parallela;  ac  demouftrabitur  in  direcro  fibi  invicem  effe  re- 
ctas  IN,  NE;  IY,  YA;  IX,  XB;  IT,  TC  ;  IO ,  OL.  Duca- 
tur  a  puncr.o  E  ipfi  1K  parallela,  ideoque  plano  PK  ad  rectos 
angulos  recxa  ED  ;  jungaturque  EK  .  Et  quoniam  trianguli  ILE 
datus  eft  angulus  IEL,  datseque  circa  illum  magnitudine  IE,  EL,, 
erit  utique  datum  fpecie  &  magnitudine  triangulum  ILE  ;  ideo-  percor.41. 
qtiC  datus  angulus  EIL.  Rurfus  quoniam  triangnli  IDE  dati  funt 
anguli  tura  EID,  tum  IED,  ob  datum  utrumque  angulum  DEK,  per  4.  dat. 
1EK,  erit  triangulum  IDE  datum  fpecie.  Data  eft  autem  magni-  per40.dat. 
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wrcor.  40.  todine  EI .  Tmagulum  igitur  IDE  fpecie  &  magnitudine  cft  da»- 
tum;  ideoque  data  magnitudine  ED  .  Itaque  fi  recloe  jungantut 
AB ,  BC ,  CA ,  itemque  AD ,  BD ,  CD ,  erit  ABCD  pyramis 
triangularem  haben»  bafim  ABC  ,  aititadinem  ED;  ex  qua  a  dato 
pun&o  I  ejufdem  pyramidis  fcenographia  concurrens  procumlenf- 
que  YXTO  confe&a  eic.  Eodem  modo,  dqrfs  politione  &  ma- 
gnitudine  folidas  alius  cu}uslibet  £gurse  delineatione ,  fire.  ea  {cq- 
nographia  concurrens  iit,  five  concunens  procumbenfque,&  (ce- 
nographica  cujufque  anguli  ejufdem  figuras  altitudine  ,  datoque 
pun&o,  unde  ea  delineatio  corie&a  eft,  ftguram   ipfam    invenie- 

■1115  . 

DEFINITIO, 

Si  fuerit  planum  fubjeclo  plano  parallelum,   idemque 
pofitione  datum  :    dataque  fit   pofitione   &  magnitudine 
ukra  id  planum  flgura  aliqua  folida;  ducanturque  ab  ejus 
angulis  re&ae  lineae  priori  illi  plano  perpendiculares ;  quas- 
oritur  delineatio  e   comrnunibus  planorum    feclionibus3. 
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tum  parallcli ,  tum  eorum,  quse  a  binis  earum,  quas 
diximus,  perpendicularium  utrinque  terminantur,  ita  ut 
communis  unaquaeque  fe&io  oppofito  flgurae  lateri  refpon- 
deat;  figurae  ejufdem  orthografhia  horizontalij 
vocetur . 

PROPOSITI-O    XIV. 

Data  pofitione  &  magnitudine  uitra  planum  fubjedo 
plano  parallelum  ,  idemque  pofiticne  datum  pyramide 
triangularem  bafim  habente,  ejufdem  orthographiam  ho- 
rizontalem  conficere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ukra  planum    IL   parallelur* 

plano   MP  ,    idemque    diftans    ab   eodem  intervallo    K,    pyramis 

ABCD  ,  cujus  fit  bafis  triangulum  ABG,  vertex  D.  Opprtet  con-= 

ficere  orthographiam  horizontalem  pyramidis  ABCDo 
Sit  primo  bafis 

ABCinpIanoMP. 

Inveniatur     vefti-    l^- 
I  giutn       pyramidis 
!  ABCDjioeftpun- 
!  fta  A,  B,c,E. 

ducanturque       ab 
j  hifce   pun&is  pla-  * 
I  no   IL   ad    re&os 
i  angulos  re&se  AH, 

BN,  CCL,   EO, 

qua:  quidemeidem 
1  occurrant  in  pun- 

I  <cltis  H  ,  N,  Qj  Oo  Et  quoniam  a  punto  A  plano  IL  ad  re&os 
i   angulos   dufta   eft    AH  ,  ea   utique  erit  pofitione  data .   Data  eft  per  29.  daC 
I  autem  &   magnitudine  ,   utpote    quse    ipfi    K    eft  aequalis;  datum- 

<iue  unum  ejus  extremum  A.    Igitur   &  alterum    H  eft   datum.  pejij.dat. 

Eodem  modo  demonftrabitur  pun&a  N,  Q.,  O  data  effe  .  Itaque 
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fi  re£lac  jungantur 
HN,  Nd,  QH, 
itemqueHO,  NO,  I 
QO,  ea?  comrau- 
nes  erunt  fe&io- 
res  planorum  tum 
JL  ,  tum  AN  , 
BQ.,  CH,  AO,  » 
BO,  CO:  quorutn 
primum  termina- 
tur  a  perpendicu- 
laribus  AH ,  BN; 
fecundum    a    per- 

pendicularibus  BN,  CQj  tertium  a  perpendicularibus  AH  ,  CQ^, 
quartura  a  perpenciicularibus  DO  ,  AH ;  quintum  a  perpendicula- 
ribus  DO,  BN;  fextum  a  perpeadicularibus  DO,  CQ,.  Ac  py- 
ramidis  ABCD  iateri  AB  refpondet  fe&io  HN ;  lateri  BC  fedtio 
NQ;  Iateri  AC.fectio  HQj  lateri  AD  fe&io  OH  ;  lateri  BD  fe- 
&io  ON;  Iateri  CD  fedlio  OQ^.  Quar  autem  oritur  delineatio  ex 
hujufmodi  fe&ionibus ,  figura?  orthographia  horizontalis  vocatur. 
Igitur  delineatio  HNQO  -orthographia  horizontalis  eft  pyramidis 
ABCD. 

At    vero     bafis 

ABC  latus  BC  fit 

in  plano  MP.  In-   1 

veniatur  vclligium 

j  yramidis  ABCD; 

ideft     puiifla    F, 

B ,  C ,  E  :  ducan- 

|ue     ab     hifce 

fcis    plano    IL 

•  >s  angulos 

e    FH,   BN, 

CQ_,    EO  ,    qua? 

quidem  eidexn  oc- 


currant 
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currant  in  punftis  H,  N,  Q^,  O ;  defcribaturque  figura.  Eodem, 
quo  fupra,  modo  demonflrabitur  delineationem  HNQO  effe  or- 
thographiam  horizontalem  pyramidis  ABCD* 

Sit  denique  py- 
ramidis  ABCD 
angulus  B  in  pla- 
no  MP.  Invenia- 
tur  veftigium  py- 
ramidis  ABCD  ; 
ideft  puncla  F  , 
B  ,  G ,  E :  ducan-  $ 
tuxque  ab  hifce 
pun&is  plano  IL 
ad    reftos  angulos 


rectse 
GQ,, 


FH 
EO 


BN, 

quse 


quidem  eidem  occurrant  in  punclis  H ,  N ,  Q,  O ;  defcribaturque 
flgura.  Eodem  ,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur  delineationem 
HNQO  efle  orthographiam  horizontalem  pyramidls  ABGD. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine;  &  quas  fequuntur*  Quod 
oport«bat  facere. 
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COROLLARIUM. 

Quoniam  m 
prima  ngura 
AB,  BC  paral- 
lclae  funt  &  a> 
qualesipfisHN, 
NQ^,  anguluf- 
que  ABG  xqua- 
lis  eft  angulo 
HNQj  crit  uti- 
que  triangulum 
ABC       aequ 

triangulo  HNQ,  eidemque  fimile  ac  fimiliter  pofitum. 
Idem,  fi  re&se  jungantur  AE,  BE,  CE  ,  concluditur  de 
triangulis  tum  AEB,  HON,  tum  BEC,  NOQ,  tum  AEC, 
HOQ.  Ex  quo  illud  manifcftum  eft,  figuram  ABCE,quas 
in  fubjedo  plano  MP  defcribitur,  delineationem  reprae- 
fentare,qu32  in  plano  parallelo  IL  utique  conficienda  erat. 
Haud  fecus  res 
habet  in  figuris 
fecunda ,  &  ter- 
tia;  fi  jun&is  in 
earum  altera  re- 
ctis  BF,  FC, 
FE,  BE,  CEn- 
gurse  inter  fe 
invicem  compa- 
rentur  FBCE  , 
HNQO  ;   in  al- 
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tera  junctis  re-  * 
&\s  FB,  BG, 
GF,  FE,  BE, 
GE  comparen- 
tur  inter  fe  in-  ^ 
vicem  figurse 
FBGE,HNQO. 


D  E  F  I  N  I  T  I  O. 

Si  fuerit  planum  fubje&o  plano  parallelum,  idemque 
pofttione  datum  ;  dataque  fit  pofitione  &  magnitudine 
ultra  id  planum  figura  aliqua  folida ;  ducanturque  ab  ejus 
angulis  reclae  lineae  re<fbe  cuidam  parallelae  ad  fubje&um 
planum  inclinatae;  quae  oritur  delineatio  e  communibus 
planorum  feclionibus  tum  paralleli,  tum  eorum,  quae  a 
binis  earum  ,  quas  diximus,  parallelarum  utrinque  ter- 
minantur  ,  ita  ut  communis  unaquaeque  feclio  oppofito 
figurae   lateri   refpondeat ,    flguras   ejufdem    scenogra- 

PHIA     PARALLELA     HORIZONTALIS     VOCetUr . 

PROPOSITIO     XV. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  fubjedlo 
plano  parallelum  ,  idemque  pofitione  datum  pyramide 
triangularem  bafim  habente,  ejufdem  fcenographiam  pa- 
rallelam  horizontalem  conflcere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  YX  parallelum 
plano   TA  ,   idemque   diftans   ab  eodem   intervalto   K  ,  pyramis 
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ABCD,  cujus  fit  bafis  triangulum  ABC ,  vertex  D .  Opoitet  cou- 

ficere  fcenographiam  parallelara  horizontalem  pyramidis  ABCD . 

Sit  primo  bafis  ABC  in  plano  TA  .    Inveniatur  veftigium    py- 

tprop.  ramidis  ABCD  ,   &    altitudo  anguli  D;  ideft  punfta  A,    B,    C, 

E,  rectaque  DE.  Sit  autem  re&as  PV  ad  planum   VA    indinatio 

angulus  PVA ;    fitque    re&a    PA  perpendicufaris  plr.no  TA .    Jun- 

gatur  re&a  EV  ;   ducaturque  EZ  ipfi  VA  parallela,    &    AS    pa- 

yer25.dat.  rallela    ipfi    EV  .   Erit    utique    punctum    %    datum  .  Ducatur  ab 

%  plano  TA    ad    re&os  angulos,  eademque  ipfi  AP  arqualis  rect.:i 

%<P;  junganturque   E$  ,  «M>.  Quoniam    igitur  3*,  AP  funt    a> 

quales  &  parallela? ,  erit  utique  <£P  .rqualis  &  parallela  ipfi   %& . 

Eft  autem  %&.    ipfi  EV  cequalis  &  parallela  .    Igitur  4>P    a?qualis 

eft  &  parallela  eidem  EV;  ideoq-ue  E<2»  axjualis    &    parallela    ipfi 

VP.  Producatur  E3»,  ita  ut  plano  YX    occurrat    in    puncto  M; 

atque  ab  eo   ducatur    MZ  ipfi  *2,  parallela.    Et  quoniam    trian- 

guli  EMZ  dati  fiint  anguli  ZEM,  MZE,  erit  triangulum    EMZ 
pcv  40.  dat.  n  .   . 

»ei  ct     ^atum  fpecie.  Data  eit  autem  magnitudine  ZM.  Triangulum  igi~ 

*yufd.      tur  EZM  fpecie  &  magnitudine  cft  ciatum;  ideoque  data  magp** 
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tudine  EZ .  Atqui  datum  eft  unutn  ejus  extremum  E .  Igitur  Sc 

alterum    Z   eft  datum  .    Data  eft  igitur  pofitione  ZM.  At    vero  per^-^t. 

data  erdem  eft  &  magnitudme;  datumque   unum  e)us   extremum 

Z.  Igitur  &  alterum  M  eft  datum .  Eodem  modo  inventis    pun- 

cfcis  R,  S,  T,  demonftrabitur  puncla  H,  N,  Q,  data  efle.    Pro- 

ducatur  ED  ,    ita  tit  plano  YX  occurrat  in  pun&o  I.    Erit  nti-  ,  „ 

n  pei"  3°-  dat* 

que  datum  punctum  I .  Datum  eft  autem  &  punctum  M .  Igicur 

fi  recla  jungatur  IM ,  ea  pofitione  &  magnitudine  data  erit.  Fia:  per26.dat. 

modo  ut  IE  ad  ED,  ita  IM  sd  MO.  Et  quoniam  ratio  data  eft,  1  „ 

'  -      •  .        '  per  1.  cut. 

quam  IE  habet  ad  ED  ,  data  erit  &  ratio,  quam  habet  IM  ad 
MO  .  Data  eft  autem  magnitudine  IM.  Igitur  etiam  MO,  qus 
pofitione  data  eft,  magnitudine  eft  data.  Atqui  datum  eft  unum  per  2.  dat. 
ejus  extremum  M.  Igitur  &  alterum  O  eft  datum.  Itaque  fi  re- 
cte  jungantur  HN  ,  NQ^,  QH,  iremque  HO,  NO  ,  QO,  es 
erunt  communes  fe&iones  planorum  tum  YX ,  tum  AN ,  BQ^, 
'  CH ,  AO  ,  BO  ,  CO  :  quorum  primum  terminatur  a  parallelis 
AH,  BN;  &  csetera,  ut  in  Propofitione  decima  quarta .  Qua; 
autem  oritur  delineatio  ex  hujufmodi  fectionibu.s ,  fcenographia 
parallela  horizontalis  vocatur.  Igitur  delineatio  HNQO  fcenogra- 
phia  pp.ralleU  horizontatis  eft  pyramidis  ABCD.  Quod  ii  pyra- 
midis  ABCD  fit  h\  plano  TA  five  latus  BC  ,  five  angulus  B, 
inventis  veftigiis ,  &  angulorum  altitudinibus ,  defcriptifque  figu- 
ris ,  demonftratio  eodem  modo  conricitur . 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine;  &  qu£  fequuntur .  Quod 
oportebat  facere . 

COROLLARIUM    I. 

Quoniam  demonftratum  eft,  ut  IE  ad  ED,  ita  fe  ha- 
bere  IM  ad  MO,  illud  conftat ,  fi  IE  ipfi  IM  aequalis 
fuerit ,  five  angulus  IEM  dimidium  anguli  recli  ,  etiam 
DE  ipfi  MO  aequalem  fore. 
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COROLLARIUM     II. 

Qiiin  etiam  quoniam  in  triangulis  AHR,  EMZ  angu- 
li  RAH,  HRA  aequales  iunt  angulis  ZEM,  MZE  alter 
alteri,  asqualisque  RH  ipfi  ZM,  erit  utique  AR  squalis 
ipfi  EZ .  Eodem  quoque  modo  concluditur  utramque 
reclam  BS,  CT,  itemque  aliam  hujufmodi  quamlibet,liqua 
iit,  ipii  EZ  sequalem  efle. 

COROLLARIUM     III. 

Quod  fi  reclse  jungantur  RS,  ST,  TR,  duclaque  OL 
plano   ta   perpendiculari   eidemque   occurrente  in   pun- 


clo  L  dato,  jungantur  item  recbe  RL ,  SL,  TL,demon- 
ftrabitur  ,  ut  in  Corollario  Propofitionis  decimx  quartae, 
triangula  tum  RST,  WQj  tum  RLS,  HON;  tum  SLT  A 
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NOQj  tum  RLT ,  HOQ^  sequalia  inter  fe  invicem 
effe  ,  eademque  fimilia  ac  fimiliter  peiita ..  Ex  quo  il- 
lud  manifefTum  eft  ,  figuram  RSTL  ,  qus  ki  fubjeclo 
plano  TA  defcribitur  ,  delineationem  repraefentare ,  qux 
in  plano  parallelo  YX  utique  conficienda  erat.  Idem 
demonitrabitur  in  figura  fecunda  &  tertia,  fi  figurs,  in 
fuo  quseque  plano.,  eodem  modo  inter  fe  invicem  com- 
parentur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O, 

Si  fuerit  planum  fubjeclo  plano  parallelum,  idemqac 
poiitione  datum  ;  dataque  fit  poiitione  &  magnitudine 
ultra  id  pianum  figura  aliqua  folida:  ducanturque  ab 
ejus  angulis  ad  punclum  citra  id  plannm  datum  rectas 
lineas ;  quse  oritur  delineatio  e  communibus  fe&ionibus 
plani  paralleli,  ac  triangulorum ,  quorum  unumquodque 
bafim  habet  unum  figurs  latus , '  verticem  punctum  da- 
tum  ,   figuras   ejufdem   Scenographia-concurrens 

HORIZONTAHS    VOCetUl\ 

PROPOSI.TIO     XVI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  planum  fubjeclo 
plano  paraJleJum ,  idemque  pofitione  datum  pyramide 
trianguJarem  baiim  habente  ,  datoque  citra  id  pJanum 
puncto  aliquo ,  ejufdem  fcenographiam  concurrentem 
horizontaJem  conficere^ 

Data  fic  poiitione  &  magnitudine  ultra  planura  YX  parallelutn 
plano  TA,  ideraque  diftaos  ab  eodera  intervallo  K  ,  pyramis  ABCD, 
cujus    iit   bafis    triangulura    ABC ,   vertex  D  .  Datum    autem  fic 
citra  planum   YX  punclum  I  .    Oportet  conficere  fcenographiara 
concurrentem  horizontalem  pyramidis  ABCD. 
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Sit  primo  bafis  ABC  in  plano  FA  .    Inveniatur    veftigium  py- 

pen.prop.  ramidis  ABCD  ,    &    altitudo  anguli  D;  ideft  punfta  A,  B,    C, 

E,  re&aque  DE.  Ducatur  autem  a  pun&o  I  ^hno   TA    perpen- 

dicularis  re<fta  IA,  quse  plano  YX  occurrat  in  pun&o  A.  Erunt 

cc26.dat!  ut'^1116    IA  ,    IA    pofitione    &    magnitudine  data? .    Ducatur    recta 

IA  ,  eaque  plano  YX  occurrat  in  pun£to  H;  junganturque  AA, 

HA,  qua?  quidem  erunt  communes  fectiones  planorum  TA,  YX, 

&  trianguli  AlA,  ideoque  fibi  invicem  parallela;  .    Quoniam  igi- 

,     tur  ut  AL  ad  IA  ,    ita   fe  habet  AA  ad  HA  :  ratioque    data  eft, 
j»er  1.  dat.  ' 

quam  habet  Al  ad  IA  ,  erit  utique  data  &  ratio ,  quam  AA  ha- 

per26.dat.  bet  ad  HA  .    Data    eft  autem  magnituJine  AA  .    Data  eft    igitur 

'   .      magnitudine  etiam  HA.  Atqui  data  eadem   eft    &  pofitione,    da- 
per28.dat.       °  ■  *  ' 

«r27.dat.  tunique  unum  ejus  extremum  A.  Igitur  &  alterum  H  eft  da- 
tm  .  Eodem  modo  demonftrabitur  pundla  N,  Q  data  efle.  Jun- 
ir  re&a  EA  ,  ducaturque  a  punfto  D  eidem  parallela  DZ  . 
Erunt  utique  ZA  ,  DZ  magnitudine  data? ,  utpote  qua*  sequales 
funt  altera  ipfi  DE ,  altera  ipfi  EA.  Qiiod  ii  3  puncto  I  ducatur 
ID  ptono  YX  occurrens  in  puncto  O,  jungaturque  OA,  ea  erit 
ipfi  DZ  parallela.  Quoniam  igrtur  ut  ZI  ad  1A,  ita  fe  habet  DZ 

ad 
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ad  OA,  ratioque  data  eft,  quam  habet  ZI  ad  IA;   quando   utra-  per  4.  & 
que  magnitudine  eft  data  ;  erit    utique  data  &    ratio ,   quam  DZ     1#       ' 
habet  ad  OA.  Data  eft  autem  magnitudine  DZ.  Data  eft    igitur 
magnitudine  &  OA.   Atqui  data  eadem  eft   &   pofitione  ,   datum-  perzS.dat. 
que  unum   ejus   extremum  A.   Igitur  &  alterum  O   eft   datum.  pera7«dat. 
Itaque  fi  re&a:  jungantur  HN,  NQ^,  QH,  itemque  HO,   NO, 
QO,  hx  erunt  communes  fe&iones  plani  YX,    ac    triangulorum 
IAB,  IBC,  IAC,  IAD,IBD,  ICD.  Ac    pyramidis    ABCD  la~ 
tus    AB    eft   bafis   trianguli  IAB;  latus  BC  bafis    trianguli    IBC; 
latus  AC  bafis  trianguli  IAC;  tetus  AD  bafis  trianguli  IAD;  la- 
tus  BD  bafis  trianguli  IBD;  latus  CD  bafis  trianguli  ICD .  Qu» 
autem  oritur  delineatio  ex  hujufmodi    fe&ionibus  ,    figurae    fceno- 
graphia  concurrens  horizontalis  vocatur»  Igitur  delineatio  HNQO 
fcenographia  concurrens  horizontalis  eft  pyramidis  ABCD. 


At    vero   bafis   ABC    latus    BC  flt  in  plano  TA.   Inveniantur 
veftigium    pyramidis   ABCD  ,   &    altitudines  angulorum  D  ,  A 
ideft  puncla  B,  C,  F,  E,  re£ta?que  DE,  AF;  defcribaturque  fi- 
gura .   Eodem  ,  quo   fupxa ,  modo  demonftrabitur ,  delineationem 

H 
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VNQO   efle   fcenographiarn.  concurrentem  horizontalem    pyrami- 
dis  ABCD. 


Sic  denique  pyramidis  ABCD  angulus  B  in  plano  TA  .  Inve- 
niantur  veftigium  pyramidis  ABCD  ,  &  altitudines  angulorum 
A,  C,  D;  ideft  ppjiJU  B,  F,  G,  E,  re£teque  AF,  CG ,  DE; 
deicribaturque  figura.  Eodem  ,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur , 
delineationem  VNPO  effe  fcenographiam  concurrentem  horizon- 
talem  pyramidis  ABCD. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine;  &  qua;  fequuntur.  Quod 
oportebat  facere , 

COROLLARIUM, 

Quod  fi  in  prima  flgura  a  punclis  H,  N,  Q,  O  pla- 
no  fA  perpendiculares  ducantur  rectae  HR,  NS,  QT, 
OL,  junganturque  RS,  ST,  TR,  itemque  SL,  TL,  RL, 
demonftrabitur ,  ut  in  Corollario  Propofitionis  decimae 
quartae,  trianguJa  tum  RST,  HNQj   tum  RLS  ,  HON; 


tum  SLT,  NOQj  tum  RLT,  HOQ^sequalia  inter  fe  fn- 
vicem  efle  ,  eademque  fimilia  ,  ac  fimiliter  pofita  .  Ex 
quo  illud  manifeftum  eft  ngurarn  RSTL,  quae  in  fubje- 
cto  plano  VA  defcribitur  ,-  delineationem  repraefentare  , 
quae  m  plano  parallelo  YX  utique  conflcenda  erat .  Idem 
demonftrabitur  in  figura  fecunda  &  tertia,  fi  flgurae,  in 
fuo  qusque  plano,  eodem  modo  ijiter  fe  invicem  con> 
parentur. 


H   h 
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PROPOSITIO     XVII. 

Sl  m  prima  figura  fuperioris  Propofitionis  ,  Corollarii 
diagrammate  in  ea  defcripto  ,  ducatur  a  pundo  A  in 
plano  rA  recla  ao  ipfi  i&  asqualis ,  angulofque  cum  AA 


quofcumque  faciens;  deinde  vero  a  A9  auferatur  An  se- 
qualis  ipft  aa  f  junctaque  Ae ,  ducatur  a  punclo  n  ipfi 
AA  parallela  recla  rPS  ipfi  Ae  occurrens  in  2;  quse  rc- 
cta  ab  hoc  puncto  ducitur  parallela  ipfi  %}  ea  pcr 
pun&um  R  tranfibit.  Item  fi  a  puncto  E  in  plano  T/\. 
ducatur  recla  EM  aequalis  ipfi  ED ,  eademque  parallela 
lpfi  A0,  junclaque  Mo,  a  puncTo  n  ducatur  ns  paral- 
iela  ipfi  EAa  occurrenfque  ipfi  Me  in  2;  quae  recla  du- 
citur  ab  hoc  puncto  parallela  ipfi  A©,  ea  tranfibit  per 
puncTum  L. 

Si  enim  refta,  quae  a  punfto  S  ducitur  ipfi  A0  parallela,  pec 
punctum    R   non   tranfit,  ea  fecet  re&am  AA  in  pun&o  #>  u& 
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Slr.  Quomam  igitur  ut  AI  ad  IA ,  ita  fe  habet  AA  ad  AH  fi- 
ve  ad  AR  ,  squalefque  funt  AI  ipfi  A0 ,  &  IA  ipfi  0IT;  ideo 
fe  habebit  ut  A0  ad  0n  ,  ita  AA  ad  AR  .  Ut  autem  A0  ad 
en  ,  ida  fe  habet  AA  ad  2IT  .  Ut  igitur  *AA  ad  SIT ,  ita  fe  ha- 
bet  AA  ad  AR  .  Igitur  Sfl  aequalis  eft  ipli  AR .  ^Equalis  eft 
autem  %U  ipfi  *A  ;  quoniam  AnS^  eft  parallelogrammum . 
^Equalis  eft  igitur  RA  ipfi  ^A,  major  minori  ;  quod  fieri  non, 
poteft.  Non  igkur  re&a  X*  fecat  rectam  AA  in  pun&o  "*'.  Seci 
neque  in  alio  quovis,  prarterquam  in  R.  Igitur  recta  S^  tranilc 
per  punctum  R.  Quod  erat  unum.  Jam  vero  re£ta,  quae  a 
punfto  %  ducitur  ipfi  A0  parallela,  non  tranfeat  per  pun&um 
L,  fed  fecet  re£hm  EA  in  pun&o  «£ ,  ut  £<£».  Ducatur  a  pun- 
c*r.o  M  recta  MO  paralkla  ipfi  EA.  Et  quoniam ,  ut  IZ  ad  lA , 
ita  fe  habet  EA  ad  OA  five  ad  LA;  a?qualefque  funt  1Z  iph 
0O,  &  IA  ipfi  0IT  ;  ideo  fe  habebit,  ut  ©a  ad  011,  ita  EA 
ad  LA  .  Ut  autem  0Q  ad  011 ,  ita  fe  habet  Mn  five  EA  ad 
£11.  Ut  igitur  EA  ad  %Tl ,  ita  fe  habet  EA  ad  LA.  Igitur  £17 
sequalis  eft  ipfi  LA .  yEqualis  eft  autem  £TI  ipfi  <bA'y  quoniam 
*t»Ans  eft  parallelogrammum .  vEqualis  eft  igitur  <t»A  ipfi  LA , 
major  minori;  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  recla  £<*»  fe- 
cat  reclam  EA  in  pun&o  3>.  Std  ueque  in  alio  quovis,  pmer- 
quam  in  L.  Igitur  recta  %<&  tranfit  per  punclum  L.  Qiiod  erat 
alterum . 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  pun&a  R,  S,  T,  L  delinea- 
tionis  RSTL  aliter  inveniri  pofle  ,  atque  in  Corollario 
Propofitionis  decimas  fextae  inventa  funt. 

P     E     T     I     T     I     O. 

Petimus  folidam  figuram  curva  fuperficie  comprehen- 
fam  per  figuram  eidem  infcriptam  poflfe  repraefentari . 

H    iij 
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P  R  O  P  O  S  I  T  I  O     XVIIL 

Data  fphaera  pofitione  &  magnitudine,,datoque  extra 
ipfam  punclo  aliquo,  figuram  tjus  iegmento  infcribere, 
cujus  fit  bafis  circulus,  ad  quem  rectas  fphaeram  a  dato 
puncto  contingentes  pertingunt,  vertex  ad  pundum  da- 
tum;  tuin  ejufdem.  figurae  veftigium ,,  angulorumque  al- 
titudines  invenire.. 

Data  fic  pofiLione  &  magnitudine  fphara,  cujus  centrura  C, 
femidiameter  CE  ,.  fubject-um  planum1-  in  puncto  E  contingens  , 
datumque   fit  extra.  ipfam    punflum-  I-  Agatur  autem- per    pun- 


Y  £X1Tl 


ctum  I ,  centrum  C  ,  ac  punctum  E  planum  fe&ionem  faciens 
in  fphara  circulum  AEB,  &  in  fubjecto  plano  rectam  EK  ;  at- 
que  intelligantur  ductar  effe  a  puncto  I  re&x  IA  ,  IB  circuluni 
AEB  contingentes,  junctaque  recta»  tum  AB,  tum  CI  ipfam  AB 
fecans  in  puncto  M.  Erunt  utique  anguli  ad  M  uterque  recti . 
Itaque  fi  MI  manente  triangulum  AMI  circumagatur  ,  quoufque 
eodem  redeat,unde  moveri  ccepic,  punctum  A  circulum  in  fphse- 
ra  defcribet  per  puncta  tranfiens  A  ,  B  ,  ad  quem  recta?  omnes 
pertingenc,  qua?  a  puncto  I  ducuntur  fpharam  contingentes ,  cu- 
jufmodi    funt    IA  ,    IB  .    Oportet  igitur  fphaera?  fegmentoy   cujus 
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bafis  eft  clrculus  circa  AB  defcriptus,  vertex  O,  fTguram  inicrt- 

bere  ,  atque  invenire  ejufdem    veftigium  ,   .&  angulorum  alti.tudi- 

aes.. 

Ducatur  a  pun&o  "I  rec"ta  IK  ipii  CE  parallela,  eademque   fub- 

jefto    plano  perpendicularis,,  8t  a  puncto  C  recta    CY    parallela 

ipfi  ^EK  j  deinde  v.ero  producantur  IB ,  AB  ad  puncta  X ,  L ,  re- 

ctaeque    jungantur  CAj,  CB.  Quoniam  igitur  IK  magnitudine  da-  p%^'\*' 

ta  eft,  dataque  kem  magnitudine    YK ,    utpote   quae  ipfi  CE    eft 

arqualis;  fi  ab  IK  YK  auferatur,  &  quae  relinquitur  1Y  erit  ma-  per  4.  dat. 

gnkudine  data..   Data  eft  autem  -  magnitudine    etiam  CY ,    utpote 

qux  ipft  EK  a?qualis  eft,  datufque  angulus  CYI .  Igitur    triangu- 

lum  CYI  fpecie  &  magnitudine  eft  datum;  ideoque  daca  CI ,  da-  P<-rcor-  **• 

tufque   item   angulus  CIY .  ,Et  quoniam  in  triangulo   re&anguio 

CBI  datae  funt  magnitudine  twm  CB,  rum  CI,  eae  utique  datam  ?er  u  dat. 

inter  fe  invicem  rationem  .habebunt.   Triangulum  igitur  CBI  fpe- 

,cie  &  magnitudine  datum  eft;  ideoque  data  magnitudine  IB,   da-  percor.*.?. 

tufque  item  angulus  CIB .  At  vero  datus  eft  angulus  CIY .  Igi- 

tur  fi    minor    a   raajore  auferatur,  qui  relinquitur  XIK   erit   da-  per  4-  dat. 

tus  .    Jam    vero   cum    m   triangulo   XIK   dati  fmt    anguli   XKI , 

KIX,  datus  erit  &  tertius  IXK,  ideoque  triangulum  XIK  datum  per40.dat. 

fpecie.  Data  eft  autem  IK  magnitudine.  I°itur  triangulum    XIK 

'...'"'  7        „  per.  cor. 

magnitudine  etiam  datum  eft;  ideoque  XK  .magnitudine  eft  data.     ejusd. 

Data  eft  autem  magnitudine    etiam  EK.    Igitur  EX    magnitudine 

data  eft.  ALqualis  eft  autem  EX  ipfi  XB.  Igitur  XB  magnitudi-  per  4.  dat. 

xe  eft  data,  Et.quoniam  in  triangulo  IBM  dati  funt  anguli  BMI , 

MIB,  dataque  etiam  maguitudine  BI,  data  erit  magnitudine  BM,  P^cor.40. 

datufque    item   angulus  MBI .  At  vero  angulus  XBL  aequalis   eft 

angulo  MBI .  Igitur  &  angulus  XBL  eft  datus..  Datus  eft  autem 

&  angulus  BXL,  dataque  magnitudine  BX.  Igitur  etiam  angulus 

BLX  datus  eft ,  dataque  magnitudine  utraque  BL,  XL.  Data  eft 

autem  magnitudine  etiam  EX  .    Igitur  &  quae  ex  iiidem    compo- 

nitur   EL    magnitudine   eft  data .  Atqui  data  eft  etiam    pofitione , 

datumque  unum  ejus  extremum  E .  Igitur  &  alterum  extremum 

L  datum  eft  .    Ducantur    modo  a  punctis  A,  B  reftae  AF,    BH  Per27-aat- 

,ipfi   CE  parallef*  ;   &   a  pun&o  B  refta  BV  parallela  ipfi  KE, 
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qux  producatur    ad    F  .   Qiioriiam  igitur    in  triangulo    AFL    dati 

funt  anguli  AFL,  ALF,  dataque  magnitudine    AL  ,    utpote    qua; 

componitur  ex  BL  &    AB    magnitudine  datis;  ideo  data  eft   ma- 

gnitudine    utraque  AF ,    FL .  Atqui    FL  data  eft  etiam    pofitione; 

daturaque  unum  ejus  extremum  L.  Igitur  &  alterum  extremum 

F  eft  datum.  Porro  cum   ih  triangulo  AFL,  ut   AL  ad  AB,  ita 

^er  i.  dat.  fe  habeat  FL  ad  VB ,  dataque  fn  ratio  ipfius  AL  ad    AB  ;    quip- 

pe  utraque  magnitudine  data;  ideo  data  erit  etiam   ratio  ipfms  FL 

,      ad  VB.  Data  eft  autem  magnftudir.e  FL.  Data  eft  igitur  magni- 
per  %.  ctat.  °  . 

tudine    etiam    BV;    ideoque    eidem  arqualis  FH .  Atqui  FH    data 
eft   etiam    pofirione;   datumque    unura  ejus  extrenmm  F.   Igitur 
&    alterura     extremura    H    eft  datum  . 
Adverte  nunc  animum  ad  fecundam  figu- 
ram  .    Quoniam    AM    magnitudine  data 
eft ,  datus    utique  erit  magnitudine  cir- 
eutus  ADB.  Itaque    fi    a    centro  M   in 
circulo  ADB  ducatur  ipfi  AB  ad  reaos 
angulos    re&a    MD,    erit    quadrans  BD 
magnitudine  datus.  Secetur  quadrans  BD 
in  aquas   quot  libuerit  partes ,    puta    in 
duas,  quaruni  una  fit  DG ;  eritque  DG 
per  ;o.  &  ^3ta  magnitudine.  Ducatur  autem  a   punao  G  ipfi    AB  pofitione 
26.  dat.  jatar    perpendkularis  re«a  GQ.  Erunt  utique  GQ^  BQ^  magnitu- 

dine 
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dine  datse.  Eadem   ratione   datse   erunt   magnitudine  DM  ,    MQ. 

Ducatur  a  pun&o  Q^  ad  FL  QS  ipfi  AF  parallela  .    Et  quoniam 

ut  LB  ad  BO,  ka  fe  habet  LH  ad  HS,  ratioque  data  eft,  quam 

^  per  1  .dat. 

habet  LB  ad    BQ^    data    erit  &  ratio ,    quam  LH  habet  ad  H$. 

Data  eft  autem    magnitudine  LH,  quando   data   eft    utraque  LF ,  per  4.  .dat. 

FH .  Data  eft  igitur  magnitudine  HS .  Atqui  data  eadem  eft  etiam  per  2.  dat. 

pofitione ,  datnmque  unum  ejus  extremum  H.  Isitur  &  alterum  , 

°  per27.dat. 

extremum   S   eft   datum  .   Quoniam   vero  ut  LF  ad  LH ,   ita  fe 

habet   AF   ad   BH  ,    ratioque   data  eft,  quam  habet   LF  ad  LH,  per  1.  dat 

data  erit  &  ratio,  quam  AF  habet  ad  BH,  Data  eft  autem    raa-  . 

per  2.  d*f. 
gnitudiue  AF  .  Data   eft  igitur   magnitudine  BH  .  Eodem  modo 

demonftrabitur    magnitudine   datam   effe    &    ipfam   QS  *  Ducatur 

modo  a  pun&o  S  in  fubjefto  plano  ipfl  GQ.  squalis ,  ipfique  FL 

ad  re&os  angulos  recta  SR.  Datum  -utique  erit  pun&um  R.    Et  per*7. dau 

quoniam   MO    plano   ADB    eft    ad   re&os   angulos,  &   quod  per 

jpfam    agitur   planum    AFL  eidera  plano  ad   re&os  angulos   erit. 

Igitur  GQ.  ad  re&os  angulos  eft  plano  AFL0  Eadem  ratione  etiam 

SR    ad    re£tos   eft   angulos   eidem  plano;    ac  propterea  GQ^,  RS 

funt  parallelae.    Sunt   autem  etiam  arquales .   Si  igitur   intelligatur 

jun&a  efTe  re&a  GR  ,   ea   erit   ipfi  QS  parallela    &  a?qualis.   At 

vero  QS  fubje&o  plano  ad  reclos  eft  angulos  eademque  magnitu- 

«iine  data.  Igitur    etiam  GR  ad   reclos  angulos  eft  eidem   plano, 

eademque    data    magnitudine  .  ^Quod    fi   a    punclo  D  rect,a    du£a 

efTc  intelligatur ,  cujufmodi  eft  GR,  eodem  modo  demonftrabitur, 

punctum ,  in  quod  inciderit ,   datum  effe ,    re&amque   ipfam  tum 

fubjeclo   plano   effe   ad  re&os  angulos,    tum  magnitudine    datam... 

Denique  ammurn,  adverte  ad  figuram  tertiam .  Agatur  per  puu~ 
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fijraG,  rectamquc    MO  planum    ft- 

ctionem    faciens  in  fpharra    circulum , 

cujus  quidem  circumferentia  OZG  se- 

qualis   fimllisque  eft  ipfi  AO;   deinde 

vero    fecla    AO    in   a?quas    quot  Jibet 

partes    veluti    in    duas  AP,  PO,   per 

punclum  P   agatur    item  pianum  pla- 

no    ADB  parallelum  ,   quod  in  fphar- 

ra  quidem  fe&ionem  faciat  circulum  , 

cujiis    eft    quadrans   NZT,     in   plano 

vero  AFL  re&am  Pr  .  Quoniam  igitur  per  datum  pun£tum  P 
per  iS.  dat.  dufta  efl  VT    pofitione   datse    AL  paraliela ,  erit  Pr  pofitione  da- 

ta .  At  vero  datus  eft  pofitione  etiam  cireuius  AEB .  Igitur  pun- 
peri5.dat.  £tura  T,  in  quo  Pr ,  AEB  ftfe  invicem  fccant,  datum  eft.  Da- 
pcr26.dat.  tum  eft  autem  &  -punftum  P.  Igitur  PT  magnitudine  eft  data . 
per  4.  dat.  Eadem   ratione   Vr  ,  ideoque    etiam    I*T    magnitudine    eft   data  . 

Quoniam  igitur  pofitione  Sc  magnitudine  datse  funt  Pr  ,    TT   da- 

tufque    item    ad    punctum    T    ang^ius    PfF  ,    utpote    qui    angulo 

ALF  eft  sequalis,  demonftrabitur ,  ur  in  fecunda   iigura  ,   puncla  , 

in   quse  incidunt  reftar,  tquse  a  pun&is  T,  Z,  N  fubje&o    plano 

perpendiculares   ducuntur  ,    data    efle ,   rectafque    item    ipfas  ,efle 

magnitudine   datas  .   Quod    fi   a    pun&o  O  ducta  efle  intelligatur 

rt£la  circulum  AEB  contingens  ipfique  Fr  occurrens,  ,ea  utique 

data  erit  m3gnitudine  ,  datumque  item  punclum  ,   in   quo  occur- 

rit .  Ex  quo  fequitur  datam  efle  magnitudine  re&am ,  quse  a   pun- 

iio  O  ducitur  fubje&o  plauo  perpendicularis .  Itaque  fi  reftac  jun- 

gMtur  BG,  GD,  TZ,  ZN,  itemque  BT,  TO,  GZ  ,  ZO,  DN, 

NO:  6c  qu2?    in  quarta    fegmenti  ADBAO   parte  fa£ta  funt,  ea- 

dem   facta  efle  intelligantur    in    tribus  reliquis  ,  orietur    utique  fi- 

gura  ei ,  quod  diximus,  fegmento  infcripta  ex  trapetiis  o£lo  com- 

pofita ,  totidemque  trianguiis    inter  fe  invicem  sequalibus  .   Cujus 

iigurae  veftigium  erit  datum,  una  cum    angulorum    altitudinibus. 

Data  igitur  fpharra    pofitione  &   magnitudine;  &  qua:   fequun- 

lar.  Quod  oportebat  facere. 
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PROPOSITIO     XIX. 

Data  pofitione  &  magnitudine  fphaera  ultra  planum 
ad  fubjectum  planum  utcunque  fe  habens ,  five  iilud 
perpendiculare  fuerit ,  five  inclinatum ,  five  parallelum 
pofitione  datum  ,  datoque  citra  idem  punclo  aliquo  , 
fphsrae  fcenogiaphiam  tum  concurrentem  conflcere,  tum 
concurrentem  procumbentemque ,  tum  concurrentem  ho- 
rizontalem . 

Data  fit  fphsera,  cujus  centrum  C,  femidiameter  CE,  ultra 
planum   aliquod   utcunque   fe   habens   aJ   planum   QK  ,   quod  ea 


contingit  in  pun&o  E,  five  Mud  perpendiculare  fit,  ut  LR,  fi- 
ve  inclinatum,  ut  VS,  fire  parallelum,  ut  YX,  diftans  a  QK 
intervallo  Z ;  datumque  fit  citra  hujufmodi  planum  pun&um 
I.  Oportet  conficere  fphsrsc,  quam  diximus ,  fcenographiam  tum 
concurrentera,  tura  concurrentem  procumbenternque ,  tum  con- 
ciirrentem  horizontalem  • 
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P  E  C  T I V  X 


SIc  ADBAO  fphsrse  fegmentum;,  cujus  bafis  eft  clrculus  ADBA» 
*4  quem  xectse  oranes  pertingunt  fphaeram  a  puncto  I  contin^&^- 
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ies  ,  cujufmodi  funt  AI ,  BI;  vertex  pun&um  O.  Infcribatur  au- 
tem   fegmento    ADBAO   figura   ADBAPNTPO  ,    invenianturque  per  fup. 
ejus  veftigium,  atque  angulorum  altitudines;  deinde    vero   figurse    pro£>k 
ADBAPNTPO  fcenographiar ,  in  fuo  quseque  plano,  conficiantur  ^ 
exque  fint  in  plano  quidem  LR,  fcenographia  concurrens  FHMSFG; 
in     plano     vero    VS,    fcenographia    concurrens     procumbenfque 
FHMLFG;  denique  in  plano  YX,  fcenographia  concurrens    hori- 
zontalis  FHMRFG.  Hoc  autem    quomodo  fiat  fuo  loco   demon- 
ftratum    eft  .    Erunt   utique  eaedem  has,  per  petitionem   fuperiori 
Propofitioni  prsemhTam,  fcenographise  tum  concurrens,  tum  con- 
currens   procurabenfque  ,    tura    concurrens   horizontalis   fegraenti 
ADBAO,  five  fphaera;;  cujus  centrum  C,  femidiameter  CE. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  fpharra;  &  quae  fequun- 
tur.  Quod  oportebat  facere. 

DEFINITIO, 

Si  fuerit  fphaera;  dataque  fit  pofitione  &  magnitudi- 
ne  ultra  concavam  ejus  fuperficiem  figura  aliqua  foiida; 
ducanturque  ab  ejus  angulis  ad  fphaera  centrum  rectaz 
linex  ;  quse  oritur  delineatio  e  communibus  fe&ionibus 
fphaerae  ac  triangulorum ,  quorum  unumquodque  bafim 
habet  unum  figurse  latus,  verticem  id  quod  diximus  cen- 
trum,  figurae  ejufdem  sph^rica  orthographia  vo- 
cetur . 

PROPOSITIO    XX. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  concavam  fphae- 
rae  fuperficiem  pyramide  triangularem  bafim  habente, 
cjufdem  fphaericam  orthographiam  conficere. 

Data    fit    pofitione  &  magnitudine  ultra  concavam    fuperficiem  , 

fphserse  ,  cujus  centrum  L,  diameter  KP,  pyramis  ABCD  ,  cu~ 
}us  fit  bafis  triangulum  ABC ,  vertex  D .  Oportet  conficere  fphs- 
ticam  onhographiRm  pyramidis  ABCD. 

I     iij 
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Sit  primo  bafis  ABC  in  fubje&o  plano»,  Inveniantur    vefligiuni; 

per  i.prop.  pyramidis  ABCD,  &  aldtudo  anguli  D;  ideft  pun&a  A,  B,  C, 

E  ,    re&aque    DE  ..  Ducatur    autem    a    pun£to  L  fubjecto    plano 

perpendicularis    recta  LQj   deinde  vero  per  LQ,   punctumque  A 

agatur  planum  fe&ionem   faciens  in  fpharra  circulum  FKP,  atque 

in.  fubje&o    plano  rectam    AQj    jun&aque  AL,.  per    punftum  F 

ducatur    FO  paralfela  ipfi  AQ^.  Qiioniam  igitur  triangulum  ALQ^ 

anguium  habet  LQ_A  datum ,.  datafque  circa  illum  magnitudine  LQ^, 

QA,erit  utique  data  magnitudine  etiam  AL .  Data  eft  autem  magni- 

tudine  etiam  LF  ,   utpote   quar  fpharra;  femidiametro   eft  squaUs. 

per  i.  dat.  Igitur   ratio  data   eft,  quam   AL  habet  ad  LF.  At  vero    ut  AL 

ad  LF  ,   ita   fe   habet  QL  ad  LO  .    Igitur   data  eft  etiam    ratio , 

quam  QL  habet  ad  LO.  Data  eft  autem  magnitudine  QL.    Data 

per  r.  dat.  eft  igitur   magnitudine  etiam  LO.  Atqui  data  eadem  eft  &    pofi- 

per28.dat.  ti0ue  ?  datumque  unum   ejus  extremum  L.  Igitur  &    alterum  O 

f  r  17'  at»  eft  datum  o   Quoniam  vero   ut  AL  ad  LF  ,   ita   fe  habet  AQ,  ad. 

FO  ,   eadem    ratione   data  erit  magnitudiae  ipfa  FO.   Atqui  dAta. 


p*r.  50.  25, 
<5c  26.  dac. 
per  cor.  41. 
dat. 
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eadem  eft  &  pofuione,  d&mrnque  unum  ejus  extremum  O,  IgL  peiL38.dat. 

tur  &  alterum  F  eft  datum  .  Iifdem  confectis  ,    ad  puncta  quod  per  27.  dar. 

attinet  B  ,   C  ,  eodein    modo   demonftrabitur  puncta  G  ,  H   data 

efle .  Agatur  modo  per  ireftas  LQ.,  DE  planum  fe&ionem  faciens 

in    fph^ra    circulum  PKl  ,    atque  in  fubjeclo  plano    rectam    QE; 

junftaque  DL  ,  ducantur  a  punftis  D,  I  rectas  DN,    IM    para^ 

lz\x  ipfi  QE ,   Et   quoniam    utraque  LQ^,    DE  njagnitudine  data 

eft  ,   erit   utique   data   magnitudine   etiam    LN.   Data   eft  autem  per  4.  dat. 

magnitudine   etiam    DN  ,   utpote  qua;    ipfi    QE   eft  arquaiis;   da- 

tufque  angulr.s  DNL.  Igitur  ipfa  etiam  DL  magnitudine  eft  da- '*Vjror'41' 

ta .  Quoniam  igitur  ut  DL  ad  LI ,  ita  fe  habet  tum  LN  ad  LM, 

tum  DN    ad  IM  ,    demonitrabitur ,  ut  fupra  ,  punclum  I    datum 

efle  .   Itaque  per   data  duo  puncla  F  &  G;  G  &  H;   H  &  F; 

F&I;G&I;H&I  defcribantur  circuli   maximi .        Eruut    fp^'(lct 

utique    circumferentiie   FG,   GH,   HF  ;   itemque    FI,   GI ,   HI 

conimunes  fe&iones  fpha?ne  ac  triangulorum  LAB,  LBC,  LAC, 

LAD  ,   LBD .,  LCD  .   Ac   pyramidis  ABCD  latus  AB  eft   bafis 

trianguli    LAB  ;    latus   BG   bails    trianguli   LBC;    Iatus  AC   bafis 

trianguli   LAC  ;   Jatus   AD    bafis  trianguli  LAD;  Iatus  BD   bafis 

trianguli  LBD;  latus  CD  bafis  trianguli  LCD .  Quas  auterc*  ori- 

tur  delineatio  ex  hujufmodi  feclionibus ,  figuras  fpharica  orthogra- 

phia  vocatur .  Igitur   delineatio  FGHI    fphsrica   orthographia  «fl: 

pyramidis  ABCD. 


72.  Elementorum   Prospectiv* 


At  vevo  bafis  ABC  latus  BC  fit  in  fubje&o  plano.  InvenJan- 
tur  veftigium  pyramidis  ABCD,  &  altitudines  angulorum  D,  A; 
ideft  pun&a  B ,  C ,  E ,  R ,  re&sque  DE  ,  AR  ;  defcribaturque. 
figura.  Eodem  ,  quo  fupra,  rnodo  deraonftrabitur  delineationem 
JFGHI  efTe  fpharricam  orthographiam  pyramidis  A3CD» 


& 
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Sit  denique  pyramidis  ABCD  aegulus  B  in  fubje&o  plafto. 
JUiveniantur  refligium  pyramidis  ABCD,  &  altitudines  angulorum 
D,  A,  C;  ideft  pun&a  B,  E,  R,  S,  reftaeque  DE,  AR,  CS; 
defcribaturque  figura.  Eodem  ,  quo  fupra,  modo  demonftxabitur 
delineationera  FGHI  efle  fphaericam  orthographiam  pyramidis 
ABCD. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine ;  j&  quz  fequuntur .  Quo4 
oportebat  facere. 

PROPOSITIO    XXI. 


Si  ia  prima  figura  fuperioris  Propofitionis  fumatur  in 
AQ^re£a  QX  aequalis  ipfi  OF;  quae  recta  ducitur  a  pun- 
cto  X  fubjeclo  plano  ad  rectos  angulos ,  ea  per  punclum 
F  tranfibit  .  Item  fi  in  EQ^  fumatur  recta  QY  ipfi  IM 
aequalis;  quae  recta  a  puncto  Y  fubjeclo  plano  ad  rectos 
angulos  ducitur,  ea  tranfibit  per  pun&um  I. 

K 
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Si  cnlm  re£h,  quse  a  punclo  X  ducitur  fubjeclo  plano  ad  re- 

ftos  angulos  ,   quac    quidera  eric  in  plano  AQL  ,  per    pun&um  F 

rjon  tranfit ,  ea  fecet  rectara  AL  in  punclo  T ,  ut  XT .  Quoniam 

igitur  reflar  XT,  QL  uni  eidernque  placo  ad  reftos  funt  anguIos,hac 

utique  erunt  inter  fe  invicem  parallelae,  idcirco  in  triangulo  ALQ. 

ut  AX    ad  XQ_,   ita   fe   habet    AT  ad  TL.    Et  componendo,  ut 

AQ.  ad  QX  ,   ita    fe    habet  AL  ad  LT  j    arqualis  eft    autem   QX 

ipfi  FO.  Igitur    ut    AQ^ad  FO,  ita  fe  habet  AL  adLT.  Ut  au- 

tem  AQ.  ad  FO ,  ita  etiam  fe  habet  AL  ad  LF .  Igitur  LT  a?qua- 

lis  eft  ipfi  LF,  major  minori;  quod  fi«ri  non  poteft.    Non    igi- 

:ur  re£ta  XT  fecat  rechm  AL  in  puncto  T.  Sed  neque  in  alio 

<:uovis,  prarterquara  in  F.  Igitur  re£h  XT  rraafit  per  pun£lum  F. 

Quod    erat   unum .         Jara  vero  re£ta ,  qua?  a    punfto    Y    fubje- 

cto  plano   2d  reclos  angulos  ducitur ,  qua?  qu'dem  erit    in   plano 

DEQL ,   non   tranfeat    per   pun£tum  I,  fed  fecet  rechm    DL  in 

|Da&o  V,  ut  YV.  Quoniam  ig-tur  re£ta?  YV ,  QL  uni  eidem- 

que  piano  ad  re£tos  funt  angulos,   erunt  har  utique    iuter   fc  ir.- 
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vtcem  parallelor;  parallela  eft  autem  DN  i  pfi  QY.  Igttur  YZNQ^ 
cft  parallelogrammum  ,  ideoque  ZN  arqualis  ipfi  QY.  Et  quo- 
niam  in  triangulo  DNL  re&a  ZV  parallela  eft  ipfi  NL ,  ut  DX 
ad  ZN  ,  ita  fe  habebit  DV  ad  VL.  Et  componendo ,  uc  DN  ad 
NZ,  ita  fe  habebit  DL  ad  LV ;  aequalis  eft  autem  NZ  ipfi  IM, 
quippe  utraque  sequalis  eft  ipfi  QY .  Igitur  ut  DN  ad  IM,  ita 
fe  habet  DL  ad  LV.  Ut  autera  DN  ad  IM,  ita  etiam  fe  habet 
DL  ad  LI .  Igitur  LV  a?qualis  eft  ipfi  LI ,  major  minori;  quod 
fieri  non  poteft  .  Non  igitur  recta  YV  fecat  re£tam  DL  in  pun&o 
V.  Sed  neque  in  alio  quovis,  pra?terquam  in  I.  Igitur  recta  YV 
tranfit  per  punclum  I .  Qtiod  erat  alterum . 

COROLLARIUM. 

Quoniam  recta  QX  parallela  eft  &  aequalis  ipfi  FO, 
tum  QY  ipfi  IM  ,  erit  utraque  XF ,  YI  aequalis  altera 
quidem  ipfi  QO,  altera  vero  ipfi  QM  utrique  magnitu- 
dine  datae  ,  utpote  reliqua? ,  fi  ab  LQ^  auferatur  recla 
LO,  itemque  LM.  Ex  quo  manifeitum  elt  punda  F,  I 
delineationis  FGHI  aliter  inveniri  pofle  ,  atque  illa  in 
Propoiitione  vicefima  inventa  fint. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O. 

Si  fuerit  fphaera  ;  dataque  fit  pofitione  &  magnitudi- 
ne  ultra  concavam  ejus  fuperficiem  flgura  aliqua  folida; 
ducanturque  ab  ejus  angulis  ad  pun&um  citra  eandem 
fuperficiem  datum  ,  quod  non  fit  fphaerae  centrum,  re- 
clae  lineae ;  quae  oritur  delineatio  e  communibus  fe&io- 
nibus  fphaerae  ,  ac  triangulorum ,  quorum  unumquodque 
bafim  habet  unum  flgurae  latus  ,  verticem  pundum  da- 
tiim,  figurae  ejufdem  sphsrica  scenographia  con- 
curren*  vocetur. 

K     V) 
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PROPOSITIO     XXII. 

Data  pofitione  &  magnitudine  ultra  concavam  fphae- 
rse  fuperficiem  pyramide  triangularem  bafim  habente. 
datoque  citra  eandem  fuperficiem  punclo  aliquo,  quoa 
non  fit  fphaerae  centrum  ,  ejufdem  fphaericam  fcenogra* 
phiam  concurrentem  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  ultra  concavam  fuperficiem 
fpha?ra?,  cujus  centrum  R,  diameter  KP  ,  pyramis  ABCD,  cu- 
jus  fit  bafis  rriangulum  ABC,  vertex  D.  Datum  autera  fit   citra 


candem  fuperficiem  pun&um  L .   Oportet   conficere  fplmfcam 
fcenographiam  concurrentem  pyramidis  ABCD  . 

Sit  primo  bafis  ABC  in  fubje&o  plano.  Inveniantur   veftigiuw 

fen.Kop.  pyramidis  ABCD,  &  altitudo  anguli  D;  ideft  punfta  A,  B,  C5 

E,  re&aque  DE.  Ducatur  autem  a  punfto  L  refta  liaea  fiihifr 
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ct,o  plano  perpendicularis  ,  qua  quidem  five  incidet  in  centrum 
R ,  five  non  incidet .  Incidat  primo  in  centrura  R ,  ut  LQj 
agaturque  per  ipfam  &  pun&um  A  planum  fe£tionem  faciens  in 
fphasra  circulum  TKP,  atque  in  fubjefto  plano  re&am  AQj  du- 
caturque  a  centro  R  re£t,a  RT  ipfi  AQ_  parallela .  Erit  utique 
rectangulum  ,  quod  fub  LQ^ac  TR  continetur,  sequale  reetan- 
gulo,  quod  continetur  fub  RL  &  AQ_,  fire  eodem  majus,  mi- 
nuf/e  .  Itaque  re&a  jungatur  AL:  &  fi  quidem  sequale  fuerit, 
ea  per  punctum  T  tranfibit;  fin  autem  majus,  cadet  infra  ipfum ;  fi 
denique  minus ,  cadet  fupra .  Tranfeat  primo  AL  per  punctum 
T.  Et  quoniam  rec"ta  LR  extrema  L  &  R  pofitione  data  funt, 
erit  utique   LR   pofitione   &   magnitudine   data.       At  vero  AL  peri5.dat. 


cadat  infra  punftum  T,  puta  in  F,  ducaturque  per  F  FO  pa- 
rallela  ipfi  AQ^:  deinde  vero  fumpta  in  TR  produ&a  RS  ipfi 
LR  squali ,  jungatur  KS  .  Quoniam  igitur  quadratum ,  quod  ab 
LO  defcribitur,  aquale  eft  quadratis,  quae  defcribuntur  ab  LR, 
R03   &  duplo  re&anguli,  quod  continetur  fub  LR,  RO;   qua- 
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7  3  Elementorum  Prospectivj 

dratumque  ,   quoU   defcribitur    ab    FO ,  sequale  rcclangulo,    quod 
coutinetur  iub  KO  ,    OP;  erit  utique  qu3dratum,  quod    defcribi- 
tur  ab  LF,  arquale  quadratis ,  qux  defcribuntur  ab  LR,  RO  ,  &c 
duplo  redanguli ,   quod   continetttr   iiib  LR  ,  RO ,   &    adhuc  re- 
ctatigulo  ,    quod  continetur  fub  KO ,  OP  *   At  vero    quadrarum , 
quod  defcribitur  ab  RO ,    una  cum   rectangulo,  quod    continetur 
iub  KO,  OP,  squale  eil  quadraco,  quod  defcribitur  a  KR.  Igi- 
tur  quadratum  ,   quod    defcribitur  ab    LF,  aequale    eft    quadratis  , 
quas  defcribuntur  ab  LR ,  KR,  five  quadrato,  quod   defcribitur  a 
KS  ,    &   duplo   reclanguli  ,    quod    continetur    fub  LR ,    &   RO. 
Qiioniam  igitur  ut  quadratum,  quod  ab  LF  defcribitur,    ad    qua- 
dratum,   quod  defcribitur  ab  FO ,  ita  fe   habet    quadratum,    quod 
ab   LA    defcribitur  ,    ad  quadratum,  quod  defcribitur  ab  AQj    fe 
habebit  utique  quadratum,  quod  defcribitur  a  KS ,    una    cum  du- 
plo  redtanguli,  quod  continetur  fub  LR,  RO ,   ad    re£hngulum , 
quod  continetur  fub  KO,  OP,    ut  quadratum ,    quod    ab  LA  de- 
ieribitur,  ad  quadratum,  quod  defcribitur  ab  AQ,.   Fiat  modo  ut 
KS  ad  duplam  ipfius  LR ,  ita  RO  ad  K  ;  &  ut  KS  ad  KO  ,    ita 
OP  ad  L.  Atque  erit  reciangulum,  quod  fuh  KS  &  K    contine- 
rur ,    sequale    re&angulo  ,    quod  continetur  fub  dupla  ipfius    LR  ,. 
&  RO  ;  &  reftangulum  ,  quod  fub  KS  &  L  continetur  ,   aequale 
te£tanguIo  ,   quod    continetur    fub    KO  ,    OP .  Igitur  quadratum  , 
r.uod   defcribitur    a  KS  ,  una    cum.   rectangulo,  quod    continetur 
-Tub  KS  &  K,    ad    rectangulum  ,   quod  continetur  fub  KS    &  L, 
five  recta  compofita  ex  KS  &  K,  ad  L  ita  fe  habet,  ut  quadra- 
ium,    quod    ab  LA  defcribitur  ,   ad  quadratum  ,  quod  defcribitur 
ab  AQ^   five  ut  LA  ad  H;   nimirum.  fi  fiat  ut  LA  ad  AQ^,  ita 
AQ^  ad  H .  Et  permutando ,  ut  recta  compofita  eic  KS    &    K  ad. 
LA,  ita  fe  habet  L  ad  H,  aut  fumpta  KS  communi  akitudine, 
jectangulum  ,   quod   fub   KS  &  L  continetur ,  ad   re&angulurn  , 
«juod   continetur   fub   KS   &  H.   Fiat  modo  ut  LA  ad  KS,    ita. 
mrn    L   ad   M,  tum   H   ad   N.   Atque  erit  reciangulum,    quod 
fub  LA  &  M    continetur  ,    jequale    rectangulo  ,   quod   continetur, 
fub  KS  &  L;   &   recunguluui ,  quod  fub  LA  &  N   continetur* 
«quale  redtangulo,    quod  continetur  fub  KS  &  H.  Igitur  tft  it* 
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£U  compofita  ex  KS  &  K  ad  LA ,  ita  fe  habet  reclangulurn, 
quod  fub  LA  &  M  continetur,  ad  re&angulum  ,  quod  contine- 
cur  fub  LA  &  N,  five  ut  M  ad  N;  ideoque  re&angulura ,  quod 
continetur  fub  KS  &  N,  una  cum  re&angulo,  quod  continetur 
fub  K  &  N,  «quale  eft  re&angulo,  quod  continetur  fub  LA  & 
M.  iEquale  eft  autem  hoc  re&angulum  reclangulo,  quod  conti- 
netur  fub  KS  &  L,  atque  hoc  ipfum  re&angulo  aequale,  quod 
continetur  fub  KO  &  OP.  Igitur  reclangulum,  quod  continetur 
fub  KS  &  N,  una  cum  re&angulo,  quod  continetur  fub  K  & 
N ,  aequale  eft  re&angulo ,  quod  continetur  fub  KO  &  OP .  Ad- 
datur  ab  utraque  parte  quadratum,  quod  defcribitur  ab  RO.  Erit 
utique  re&angulum,  quod  continetur  fub  KS  &  N,  una  cum  re- 
itangulo ,  quod  continetur  fub  K  &  N,  &  quadrato,  quod  de- 
fcribitur  ab  RO,  aequale  redtangulo,  quod  continetur  fub  KO  & 
OP,  una  cum  quadrato,  quod  defcribitur  ab  RO;  hoc  eft  qua- 
drato ,  quod  defcribitur  a  KR .  Fiat  modo  ut  L  A  ad  duplam  ip- 
fiu5  LR,  ita  H  ad  P.  Atque  erit  reclangulum  ,  quod  fub  LA  & 
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P  continetur,  xquale  reclangulo  ,   quod  continetur  fab  duph    ip- 

fius  LR  &  H.  Quoniam  vero  ut  KS  ad  duptam  ipfius   LR  ,   ita 

fe  habet  RO  ad  K  ;  utque  LA  ad  KS ,  ita  H  ad  N  j   fe    habebit 

utique  rec"Ungulum ,  quod  fub  LA  &  KS  continetur,  ad    reftan- 

gulum,  quod  continetur  fub  dupJa  ipfius  LR  &  KS,  five  LA  ad 

liuplam  ipfius  LR,  ut  re&angulum,  quod  fub  RO  &  H  contine- 

tur,   ad    re&angulum  ,  quod  continetur  fub  K  &  N.  Ut    autera 

LA  ad  duplam  ipiius  LR,  ita  fe  habet,  fumpta   H   coramuni  al- 

titudine ,  reftangulum ,  quod  fub  LA  &  H  continetur  ,  ad  recfcan- 

i;ulum,  quod  continetur  fub  dupla  ipfius  LR  &  H;  five    rectan- 

«ulum  eidem  acquale,  quod  continetur  fub  LA  &  P.    Igitur    re- 

clangnlum  ,  quod  fub  LA  &  H  continetur ,  ad  re&angulum  ,  quod 

continetur  fub  LA  &  P,  five  H  ad  P,    ita  fe  habet,  ut   rechn- 

gulum,   quod    fub  H  &  RO  continetur  ,   ad    reclangulum,  quod 

continetur  fub  K  &  N.  Ut  autem  H  ad  P,  ita  fe  habet,    fum- 

pta  RO  communi  altitudine  ,    reclangulum ,    quod   fub  H  &  RO 

continetur ,  ad  re&angulum ,  quod  continetur  fub  P  &  RO.  Igi- 

tur  reftangulum,   quod   fub    H  &  RO  continetur,  ad    reclangu- 

lum,  quod    continetur    fub    P  &  RO,  ita  fe  habet  ut    re&angu- 

lurn  ,  quod  fub  H  &  RO  continetur ,  ad  rectangulum ,  quod   con- 

tinetur  fub  K  Sz  N;  ac  propterea  rectangulum ,  quod    continetur 

fub  P  &  RO,  a-quale  efl:  rectangulo,  quod  corrtinetur    fub  K  & 

N .  Quoniam  igitur  demonftratum  eft  rectangulum ,    quod    conti- 

oetur  fub  KS  &  N,  una    cum   re&angulo ,  quod    continetur  fub 

K  &   N,  &  quadrato,  quod  defcribitur  ab  RO,  sequale  efle  qua- 

drato  ,    quod    defcribitur    a    KR;    erit  utique  rectangulum ,    quod 

continetur  fub  KS  6c  N,  una  cum  reclangulo,  quod    continetur 

fub    P    &    RO,   &    quadrato,    quod    defcribitur  ab    RO,    aequale 

(^uadrato,  quod  dc-fcribitur  a  KR  .    Itaque  fiat  ut  KS  ad  V,    ita 

V  ad  N;  deinde  fumpa  in  RP  RX  ip:i  V  arquali,    auferatur  ab 

altera    quidem    paite    reclangulum,   quod   continetur    fub    KS  & 

N,    ab    altera    vero    quadramm,    quod   defcribitur  ab  RX.   Hoc 

fnim    fieri    poteil  ,    quando  quadratum,  quod  defcribitur    a    KR, 

major    eft    re&angulo  ,  quod    continetur   fub  KS  &  N,    ut  infra 

«lemonilrabitar.  Atque  erit  rechngulum,  quod   ccntinerur   fub  P 

&  RO, 
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&  RO,  una  cum  quadrato,  quod  defcribitur  ab  RO  ,  squale  ex- 

ceflui ,  quo  quadratum ,  quod  defcribitur  ab  RP ,  excedit    quadra- 

tum  ,  quod  defcribitur  ab  RX.  At  vero  re&angulum,    quod  con- 

t inetur    fub  P  &  RO  ,   una    cum  quadrato ,    quod   defcribitur  ab 

RO ,  scquale  eft  re&angulo  ,  quod  continetur  fub  re£la    compofita 

ex  P   &  RO,  ipfaque  RO;  atque  excefius,quo  quadratum ,  quod 

defcribitur  ab  RP,  excedit  quadratum,   quod  defcribitur    ab    RX, 

arqualis  re&angulo ,   quod    continetur  fub  KX  8c  XP.    Igitur  re- 

clangulum  ,  quod   continetur   fub  re£ta  compofita    ex  P  &  RO, 

ipfaque  RO,  sequale  eft  re&angulo,  quod  continetur    fub   KX  & 

XP.  Quoniam  igitur  duas  re£tae,  compofita  ex  P  &  RO,  ipfaque 

RO ,  datum  fpatium    comprehendunt;    nempe  rectangulum,   quod  H&'/dat* 

continetur  fub  KX  &  XP;  earuraque  altera  altera  msjor  eft    da-  per  i.  cct. 

ta  P;  &  ipfarum  utraque  data  erit.  Data  eft  autem  LR  .    Igitur  perg*.  dat. 

LO  magnitudine  eft  data  .        Cadat   denique   AL  fupra   pun&um  per  3.  dat. 
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T,  puta  in  F;  ducaturque  per  F  FO  parallela  ipii  AQ;  deinde 
vero  fumpta  in  TR  producla  RS  ipfi  LR  sequali,  jungatur  KS. 
QMoniam  igitur  quadrata,  quae  defcribuntur  ab  LR  &  RO,  arqua- 
Jia  funt  duplo  rectanguli ,  quod  continetur  fub  LR  &  RO,  una 
cum  quadrato  ,  quod  defcribitur  ab  LO ;  &  reftangulum ,  quod 
continetur  fub  KO  5c  OP ,  cequale  eft  quadrato,  quod  defcribi- 
tur  ab  FO;  erit  utique  quadratum ,  quod  defcribitur  a  KS  ,  u?qua- 
Je  duplo  re&anguli,  quod  continetur  fub  LR  &  RO  ,  una  cum 
quadrato  ,  quod  defcribitur  ab  LF  .  £t  ablato  ab  utraque  parte 
duplo  hujus,  quod  diximus,  re&angu1i  ,  erlt  exceffus,  quo  qua- 
dratum  ,  quod  defcribitur  a  KS ,  excedit  duplum  rectanguli ,  quod 
contirxtur  fub  LR  &  RO  ,  a.-qualis  quadrato,  quod  defcribitur 
ab  LF-  Quoniam  igitur  ut  quadratum,  quod  ab  FO  defcribitur  , 
ad  quadratum  ,  quod  defcribitur  ab  LF ,  ita  fe  habet  quadratum  , 
quod  ab  AQ^dtfcribitur ,  ad  quadratum  ,  quod  defcribitur  ab  LA ; 
fe  habebit  utique  re&angulum,  quod  contiretur  fub  KO  &  OP , 
ad  excefTum  ,  quo  quadratum  ,  quod  defcribltur  a  KS,  excedic 
duplum  rtctanguli,  quod  continetur  fub  LR  &  RO,  ut  quadra- 
tum  ,  quod  ab  AQ_  dcfcribitur,  ad  quadratum  ,  quod  defcribitur 
ab  LA .  Fiat  modo  ut  KS  ad  duplam  ipfius  LR  ,  ita  RO  ad  K  ; 
&  ut  KS  ad  KO,  ita  OP  ad  L.  Atque  erit  rectangulum,  quod 
fub  KS  &  K  coutinetur ,  zequale  rectaHgulo ,  quod  continetur  fub 
dupla  ipfius  LR  &  RO;  &  rectangulum,  quod  fub  KS  &  L  con- 
tinetur,  sequale  re&angulo,  quod  continetur  fub  KO  &  OP.  Igi- 
tur  re&angulum  ,  quod  continetur  fub  KS  &  L,  ad  exceffum, 
quo  quadiatum  ,  quod  a  KS  defcribitur,  excedit  rec~tangulum , 
quod  continetur  fub  KS  Sz  K ,  five  L  ad  exceffum  ,  quo  KS  ip- 
fam  K  excedit,  ita  fe  habet  ut  quadratum,  quod  ab  AQ  defcri- 
bltur  ,  ad  quadratum,  quod  defcribitur  ab  LA,  five  ut  H  ad  LA; 
nimirum  fi  fiat  ut  LA  ad  AQ^,  ita  AQ^ad  H.  Et  permutando, 
L  ad  H,  aut  fumpta  KS  communi  akitudine,  rectangulum ,  quod 
fub  KS  &  L  continetur  ,  ad  reclangulum ,  quod  continetur  fub 
KS  &  H ,  ita  fe  habet  ut  exceffus ,  quo  KS  ipfam  K  excedit ,  ad 
LA  .  Fiat  modo  ut  LA  ad  KS ,  ita  tum  L  ad  M ,  tum  H  ad 
N.   Atque   erit    rectangulum  ,   quod  fub   LA  &   M   continetur, 


aequale  re&angulo  ,  quod  continetur  fub  KS  &  L;  &  reclangu- 
lum ,  quod  fub  LA  &  N  continetur,  sequale  refUngulo,  quoi 
continetur  fub  KS  &  H  .  Igitur  ut  rectangulum  ,  quod  fub  LA 
&  M  continetur,  ad  re&angulum,  quod  continetur  fub  LA  & 
N,  five  M  ad  N,  ita  fe  habet  exceffus,  quo  KS  ipfam  K  exce- 
dit ,  ad  LA;  ideoque  re&angulum  ,  quod  fub  LA  &  M  contine- 
tur,  sequale  eft  exceffui,  quo  rectangulum ,  quod  fub  KS  &  N 
continetur  ,  excedit  rectangulum ,  quod  continetur  fub  K  &  N. 
/Equale  eft  autem  rectangulum ,  quod  fub  LA  &  M  continetur , 
reclangulo  ,  quod  continetur  fub  KS  &  L,  atque  hoc  ipfum  re- 
clangulo  sequale ,  quod  continerur  fub  KO  &  OP.  Igitur  reclan- 
gulum ,  quod  continetur  fub  KO  &  OP,  sequale  eft  excefTui, 
quo  re&angulura ,  quod  fub  KS  &  N  continetur ,  excedit  re&an- 
gulum ,  quod  continetur  fub  K  &  N.  Addantur  ab  utraque  par- 
te  quadratum,  quod  defcribitur  ab  RO,  &  reclangulum ,  quod 
continetur  fub  K  &  N  .  Erit  utique  re&angulura,  quod  conti- 
netur  fub  KO  &  OP  ,  una  cum  quadrato,  quod  defcribitur  ab 
RO;  hoc  eft  quadratum,  quod  defcribitur  a  KR  ,  una  eum  re- 
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ftangulo,  quod  continetur  fub  K  &  N,  aequale  reftangulo,  quod 
continetur  fub  KS  &  N ,  quadratoque ,  quod  defcribitur  ab    RO . 
Fiat  modo  ut  LA  ad  duplam  ipfuis  LR ,  ita  H  ad  P :  eodemque  , 
quo  fupra ,  modo  demonitrabitur  rectangulum ,  quod  fub  P  8z  RO 
continetur,  a?quale  efTe  reclangulo,  quod  continetur  fub  K  &  N. 
Igitur  quadraeum  x  cuod  defcribitur  a  KR,  una  cum    rectangulo, 
quod  continetur  fub  P  &  RO  ,  squale  eft  rectangulo,  quod  con- 
rinetur  fub  KS  &  N,  quadratoque,   quod  defcribitur  ab  RO  .  Et 
ablato  ab  utraque  parte  quadrato ,  quod  defcribitur  ab    RO ,    qua- 
dratum,  quod  defcribitur  a  KR  ,  una  cum  exceflu ,  quo  rectangu- 
ium,  quod    continetur    fub  P  &   RO ,  excedit  quadratum,    quod 
defcribitur  ab  RO  ,    aequale    eft:    re&angulo,  quod  continetur    fub 
KS  &  N .  Itaque  fiat  ut  KS   ad  V  ,   ita  V  ad  N;   deinde  vero 
produclis  RP  ,    RK  ad  X  ,  Y,  ita  ut  earum  utraque  ipfi  V  se« 
qualis  fit ,  auferatur  ab   utraque   parte  quadratum,  quod   defcribi- 
tur  a  KR  .   Hoc    enim    fieri  poteft;  quando  quadrato,  quod    de- 
fcribitur  a  XR,  raajus  eft  rectangulum ,  quod  continetur  fub  KS 
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&  N,  ut  infra  demonftrabitur .  Atque  erit  exceflus,  quo  redan- 
gulum  ,  quod  continetur  fub  P  &  RO,  excedit  quadratum  ,  quod 
cefcribitur  ab  RO,  squalis  exceflui ,  quo  re&angulum,  quod  con- 
tinetur  fub  KS  &  N,  five  quadratum,  quod  ab  YR  defcribitur, 
excedit  quadratum  ,  quod  defcribitur  a  KR .  At  vero  exceiius , 
quo  reclangulum  ,  quod  continetur  fub  P  &  RO,  excedit  qua- 
dratum  ,  quod  defcribitur  ab  RO,  arqualis  eft  rectangulo,  quod 
continetur  fub  exceflu  ,  quo  P  ipfam  RO  excedit,  &  fub  RO; 
&  exceflus  ,  quo  quadratum ,  quod  ab  YR  defcribitur ,  excedit 
quadratum,  quod  defcribitur  a  KR  ,  sequalis  re&angufo,  quod  con- 
tinetur  fub  YK  &  KX.  Igltur  re&angulum ,  quod  continetur  fub 
exceflu ,  quo  P  ipfam  RO  excedit  ,  &  fub  RO ,  aequale  eft  re- 
clangulo,  quod  continetur  fub  YK  &  KX.  Quoniam  igitur  dua; 
reclx  ;  ea  fcilicet  ,  qua:  exceflui  eft  sequalis,  quo  P  ipfam  RO 
excedit  ,  ipfaque  RO;  datum  fpatium  comprehendunt,  nempe  re-  per  1.  i.  4, 
ctangulum  ,  quod  continetur  fub  YK  &  KX,  earumque  fimul  ^  *  '»**• 
utraque  eft  data  P;  &  ipfarum  unaquazque  data  erit.  Data  eft  au-  dat. 
tem  LR.  Igitur  LO  magnitudine  eft  data.  Quoniam  igitur  in  figu-  j^  ■  ^' 
ra  prima  data  eft  ratio  ,  quam  LQ^  habet  ad  LR ;  &  ut  LQ.  ad 
£,R ,  ita  fe  habet  AQ^  ad  RT  ;  data  utique  erit  &  ratio ,  quam 
habet  AQ  ad  RT  .    Data    eft    autem  ma^nitudine  AQ .    Data  eft  . 

^*  o  -s.  p6r  2>  jat^ 

igitur    magnitudine   etiam    RT.  Atqui  data  eadem  eft  &    pofitio-  per28.dat. 
ne,  datumque  unum  ejus  extremum  R.  Igltur  &   akerum  T  eft  per27.dat, 
datum.  Haud  fecus  in  figura  fecunda  ac  tertia  de   puncto    F  ar- 
gumentabimur .  Porro  iifdem  confeclis,  ad  puncla  quod  attinet  B, 
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0,  eodem  modo  demonftrabitur  punch  G,  H  data  effe.  Agatur 
modo  per  re&as  LQ_,  DE  planiim  fectionem  faciens  in  fphaera 
circulum.  IKP,  atque  in.  fubjeclo  plano  re&am  QE ;  ducaturque 
a  punfto  D  ipfi  EQ^  parallela  re&a  DN:  eritque  DN  magnitu- 
dine  data  ,    utpote    qii£   ipfi  QE  eft  sequalis .  Et  quoniam  utraque 

,  LQ.,  DE  magnitudine  data  eft  ,  erit  utique  data  magnitudine  etiam 
LNo  Ducatur  a  centro  R  ad  circuli  IKP  circumferentiam  refta 
RZ  parallela  ipfi  EQ.  Sane  reftangulum ,  quod.  fub  LN  ac  ZR. 
continetur ,  reclangulo  erit  a*quale  ,  quod  continetur  fub  RL  & 
DN,  five  eodem  majus ,  minufve.  Itaque  re&a  jungatur  DL:  & 
fi  quidem  aquale  fuerit,  ea  per  punclum  Z.tranflbit;  fin  autem 
majus,  cadet  infra-  ipfum ;  fi  denique  minus,  cadet  fupra..  Ho- 
rum  trium  quodcumque    accidat  ,   dufta  a  punflo,    cujufmodi  efl 

1,  refta  IM  ipfi  EQ^  parallela,  demonftrabitur  ,  ut  fupra,  re&am 
LM ,  quas  inter  datum  pun&um  L ,  ipfamque  IM  interjicitur , 
magnitudine  datam  effe  .  Data  eft  autem  magnitudine  etiam  LN . 
Igitvir  data  eft  ratio  ,   quam  LN  habet  ad  LM  .    Et   quoniam  ut 
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LN  ad  LM ,  ita  fe  habet  DN  ad  MI  ,  demonftrabitur ,  ut  fupra * 
punctum  I  datum  efie.  Itaque  per  data  duo  pun&a  F  &  G;  G  & 
H;  H  &  F;  F  &  I;  G  &  I;  H  &  1  circuli  in  fchzrs  fuper- 
ficie  delcribantur ,  ita  ut  id  planura,  in  quo  unufquifque  eit,  per 
punclum  L  tranfeat.  Hoc  autera  qui  fieri  poffit  infra  demonftra- 
bitur.  Erunt  utique  circumferentise  FG,  GH,  HF,  itemque  FI , 
GI  ,  HI  ■communes  feftiones  fpharrae  ,  ac  triangulorum  LAB , 
LBC,  LAC  ,  LAD,  LBD  ,  LCD.  Ac  pyramidis  ABCD  latus 
AB  eft  bafis  trianguli  LAB;  latus  BC  bafis  trianguli  LBC;  latus 
AC  bafis  trianguli  LAC;  iatus-  AD  bafis  trianguli  LAD;  larus 
BD  bafis  trianguli  LBD;  latus  CD  bafis  trianguli  LCD.  Quse 
autem  oritur  delineatio  cx  hujufmodi  fe&ionibus,  figura»  fphaerica 
fcenographia  concurrens  vocatur  .  Igitur  delineatio  FGHI  fceno- 
graphia  fphserica  concurrens  eft  pyramidis  ABCD . 

At  vero  bafis  ABC  latus  .BC  fit  in  fubjecto   plano  .  Invenian- 


tur  veftigium  pyramidis  ABCD,  &  altitudines  angulorum  D,  A; 
ideft  puncta  B  ,  C}  E,   X,  re&seque  DE,  AX;  defcribaturquc 
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figura.  Eodem  ,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur  delineacionem 
FGHI  efle  fphsericam  fcenographiam  concurrentem  pyramidis 
ABCD. 

Sit  deniq.ue  pyramidis  ABCD  angulus  F»  in  fubje&o  plano .  In* 


veniantur  veftigium  pyramidis  ABCD  ,  &  altitudines  angulorum 
D,  A,  C;  ideft  punfta  B,  E,  X,  Y,  re&seque  DE,  AX,  CY; 
defcribaturque  figura .  Eodem,  quo  fupra,  modo  demonftrabicur 
delineationera  FGHI  efle  fpha.'ricam  fcenographiam  concurjentern 
pyramidis  ABCD . 


Quod 
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Quod  fi  re&a  linea  Jubjecto  plano   perpendicularis   non   incidat 

in  centrum  R,  ut  LZ,  agatur  per  LZ ,  pun&umque  A    planum 

fe&hpaem    faciens   in    fphajra    circulum    FKP ,    atque  in   fubjecto 

plano   reclam  AZ ;  quod  quidem  planum  five  tranfibit  per  fpharrae 

centrum  R,  five  non  tranfibit.     Tranfeat  primo  per  fphaerac  cen- 

trum  R :   ductaque   per   R  re&a  KQ.  ipfi  LZ  parallela ,   jungatur 

AL.  Et  quoniam  datas  funt  magnitudine  recte  AZ,  AQ.,  LZ;  &    25>  da"t. 

ut  AZ  ad  AQ^,  ita  fe  habet  LZ  ad  VQ.;  data  utique  erit  magni-  Per  ]•  <Sc 

2.  da.t. 
tudine  etiam  VQ..  Atqui   data  eadem  eft  &  pofitione,   datumque 

unum  ejus  extremum  Q,.  Igitur  &  alterum  V  eft  datum.       At  per27.dat; 

vero  id,  quod  diximus,  planum  per  fpharrae  centrum  R  non  tranf- 

cat.    Ducatur  ab  R  circulo  FKP  perpendicularis  re£a  RT;  erit-  per  „0#  ^. 

«juc  RT  magnitudine  data,  daturaque  pun&um   T,   circuli    fcili-    25-  dat 


M 
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T?r  cov.  i.  cet  FKP  cenrrum.  Itaque  ducatur  per  T  re&a  KQ_  ipfi  LZ   pa- 

fL|jJ!r  j  '  rallela;  juhgafurque  RK.  Et  quoniam    trianguli    rectanguli    TKR 

latera ,  quse  funt  circa  unum  acutorum  angulornm,  uempe  KRT  , 

percor.  43.  magnitudine  fiint  data  ,  triangulum  TKR  fpecie  ac  magnitudine 
datum  eil  j  ideoque  KT  magnitudine  eir  data  .  Jungatur  LA  :  ac 
demonftrr.hitur ,  ut  fupr3,  punitum  V  datum  efle-  Qiioniam  igi- 
tur  aclo  per  LZ  6c  punclurn  A  planO,  five  illud  per  fphserae 
centruni  R  rranfcat,  five  non  tranfeat,  iJ  punclum,in  quo  jun- 
ela  LA  circirli  FKP  diametrum  fecat ,  datum  eft;  conftat  de- 
monftiationem  eodem  prorfus  modo,   ac  fupra ,  conrici  pofle. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine;  &   quat  ftquuntur.  Quod 
oportebat  facere. 

COROLLARIUM. 


Illud  vero    manifeftum   eft,  quod  de  fphaerica   ortho- 
graphia   pyramidis   ABCD   in  Propofitione  prima   &  vi- 
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cefima   demonftratum   eft  ,   idem   de  fphaerica  fcenogra- 
phia  concurrente  poffe  demonftrari. 

L  E  M  M  A    I. 

At  vero  quadratum  ,  quod  defcribitur  a  KR  ,  majo- 
rem  effe  in  fecunda  figura  reclangulo,  quod  continetur 
fub  KS  &  N  ,  &  minorem  in  tertia,  demonftrabimus 
hoc  paclo. 

Quoniam  ,  in  fecunda  figura ,  LO  ad  FO  majorem  habet  ratio- 
nem,  quam   LR  ad  TR  five  ad  KR  ;  habebit  utique  etiam  qu*~ 


dratum  ,  quod  ab  LO  defcribitur ,  ad  quadratum ,  quod  defcribirur 
ab  FO ,  majorem  rationeni ,  quam  quadratum  ,  quod  ab  LR  de- 
fcribitur ,  ad  quadratum ,  quod  defcribitur  a  KR  •  Et  componen- 
do  ,  quadrata  ,  quas  defcribuntur  ab  LO  &  FO ,  ad  quadratum , 
quod  defcribitur  ab  FO  ,   jnajorem   rationem  habent ,   Huarn  qua- 
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drata,  qtia:  defcribuntur  ab  LR  &  KR ,  ad  quadratum ,  quod  de> 
fcribitur  a  KR  .  At  vero  quadrata,  quae  defcribuntur  ab  LO  Sc 
FO,  sequalia  funt  quadrato  ,  quod  defcribitur  ab  LF  ;  &  quadra- 
te,  quse  defcribuntur  ab  LR  &  KR,  quadrato  cequalia,  quod  de« 
icribitur  a  KS  .  Igitur  quadratum  ,  quod  ab  LF  defcribitur  ,  ad 
quadratum  ,  quod  defcribitur  ab  FO,  ma)orem  rationem  habet,. 
qnam  quadratum  ,  quod  a  KS  defcribitur,  ad  quadratum,  quod 
defcribitu  a  KR .  At  vero  quadratum,  quod  ab  LF  deferibir.ir , 
ad  quadratum,  qucd  defcribitur  ab  FO  ,  ka  fe  habet ,  ut  quadra- 
:am,  quod  ab  LA  defcribitur,  ad  quadratum,  quod  dcfcribitur 
ab  AQj  hoc  eft,  fumpta  KR  communi  altitudine  ,  ut  re&angu- 
lum,  quod  fub  KR,  LA  continetur,  ad  re&angulum ,  quod  con- 
tinetur  fub  KR  &  H.  Igitur  reclanguium ,  quod  fub  KR  &  LA 
continetur ,  ad  rectangulum ,  quod  continetur  fub  KR  &  H ,  ma- 
jorem  rationem  habet ,  qtiam  quadratum ,  qtiod  a  KS  defcribitur , 
ad  quadratum  ,  quod  defcribitur  a  KR.  Et  permutando,  reftan- 
gulura,  miod   fub   KR   §  LA  continetur,  ad  quadratum  ,  quod 
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a  KS  defciibitur  ,  majorem  rationem  habet,  quam  rec"tangu!um  , 
quod  continetur  fub  KR  &  H,  ad  quadratum,  quod  dcfcribitur 
a  KR  ,  hoc  eft  quam  H  ad  KR .  Ac  vero  re&angulum  ,  quod 
fub  KR  <3c  LA  contineiur,  ad  quadratum,  quod  a  KS  defcribi- 
tur ,  rationem  habet  ,  qua;  ex  ratione  componitur  ,  quam  hab^c 
rum  L A  ad  KS ,  tum  KR  ad  KS ;  &  H  ad  KR  habet  radonem , 
quz  componitur  ex  ratione,  qtiam  habet  tum  H  ad  N,  tum  N 
ad  KR.  Qiias  igitur  ratio  ex  rationc  componitur,  quam  habet 
tum  LA  ad  KS  ,  tum  KR  ad  KS ,  hsec  major  eft  quam  ratio  , 
qus  componitur  ex  ratione  ,  quam  habet  tum  H  ad  N,  tum  N 
ad  KR.  Ut  autem  LA  ad  KS,  ita  fe  habet  H  ad  N .  Igitur  KR 
ad  KS  majorem  rationem  habet,  quam  N  ad  KR:  ac  propterea 
quadratum,  quod  defcribitur  a  KR,  majus  eft  re&angulo  ,  quod 
coatinetur  fab  KS  &  N .  Quod  erat  primum .      Quoniam  vero  > 


fci  tertia  figwra,  LO  ad  FO  minorem  habet  rationem,  quam  LR 
ad  TR  five  ad  KR,  demonftrabitur ,  ut  fupra  ,  KR  ad  KS  mi- 
norem  rationern  habere ,  quam  N  ad  KR ;  ac  propterea  quadratum , 
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quod  defcribitur  a  KP. ,  minorem  efie   rc&angulo ,    quod   continc- 
tur  fub  KS  &  N  .  Quod  erat  alteruai.  , 

L  E  M  M  A    II. 

Per  data  duo  puntla  ,  quae  in  fphaerica  fuperficie 
funt ,  circulum  defcribere  ,  ita  ut  id ,  in  quo  ipfe  eft , 
planum  per  datum  pun&um  tranfeat. 

Sint  data  duo  punfta  A,  B,  quse  funt  in  fphsrica  fuperficie. 
Oportet.  circuium  defcribere  per  pun&a  A,  B,  ita  ut  id  planurn, 
in  quo  ipfe  eft,  tranfeat  per  punclum  datum.  Hoc  autem  pun- 
#um  aut  erit  intra  fpharram,  aut  extra . 

Sic  primo  intra  fph*ram , 
cujufmodi  eft  G.  Jungantur. 
xcctar  AB,  AG;  produ&aque 
AG  ad  fphan  icam  fuperficiem  , 
agatur  per  AF  ,  &  fpharrar 
centrum  C  planum  fe&ionem 
faciens  in  fpha?ra  circulum 
AFH  ,  qui  circulus  erit  po- 
fitione  datus  .  Et  quoniam 
:ntra  circulum  AFH  fum- 
ptum.  fuit  datum  pundlum  G, 
du&aque  per  G  in  AFH 
quafdam  refta  AF;  datum  uti- 

que  erit  redtangulum ,  quod  fub  AG ,  &  GF  continetur  .  Igitur 
tum  AG  ,  tum  GF  magnitudine  data  eft;  ideoque  &  quae  ex 
utrifque  componitur  AP.  Atqui  data  eadem  eft  &  pofitione,  da- 
tumque  unum  ejus  extremum  A.  Igitur  &  alterum  F  eft  da- 
tum.  At  vero  data  eft  magnitudine  etiam  AB,  datufque  angulus 
BAF  ..  Igitur  fi  redta  jungatur  BF ,  triangulum  ABF  fpecie  & 
magnitudine  datum  erit  .  Inveniatur  centrum  circuli,  qui  circa 
triangulum  ABF  defcribitur,  idque  fit  pun&um  D;  jun&aque  re- 
per  26.dat.  cla  CD    producatur   ad   fphaericam   fuperficiem.   Erit    utique  CE 


per  93»dat. 

per  3.  dat. 
per27.dat. 


per  cor.  4 » 
dat. 


per.  7.  &  S. 
1. 1.  fphser. 
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magnitudine  data.  Atqui  data  eadem  eft  &  pofitione,  datumque 
unum  ejus  extreraum  C.  lgitur  i&  alterum  E  eft  datum  .  Quo-  j*er  27.  d->r 
niam  vero  3  centro  fphsra  C  ad  eentrum  circuli  ,qui  circa  trian- 
gulum  ABF  defcribitur,  junc{.a  eft  rect.a  CD,  ea  fi  ab  utraque 
parte  producatur,  per  ejufJera.  circuli  polos  tranfibit .  Erit  igitur 
punfturci  E  horum  polorum  alter.  Itaque  fi  polo  E,  atque  inter- 
vallo  EA  circulus  defcribatur  ,  hic  tranfibit  per  puncta  B,  F. 
Tranfeac,  ifque  fit  ABF.  Conftat  autem  id  planum  ,  in  quo  eft 
circulus  ABF,  tranure  per  punSum  G.* 

At  vero  punctum 
datum  iit  cxtra  fpha?- 
ram  ,  cujufmodi  eft 
G .  Jungantur  re&a; 
AB  ,  AG  ;  pgaturque 
per  AG  ,  &  fpha:- 
tx  centrum  C  pla- 
num  fectionem  Faciens 
in  fphsera  circulum 
AFH ,  qui  circulus 
erft  pofuione  datus. 
Et  quoniam  extra  cir- 
culum    AFH    fump- 

tum  fuit  datum  punctum  G ,  ductaque  per  G  in  AFH  tiusedam 
recla  AG  ;  datum  utique  eric  rectangulum,  quod  fub  AG ,  &  per^.  dai, 
GF  continetur.  Igitur  tum  AG,  tum  GF  magnieudine  data  eft; 
ideoque  &  quae  relinquitur  AF .  Atqui  data  eadem  eft  &  pofitio- 
r,e,  datumque  unum  ejus  extremum  A.  Igitur  &  alterum  F  eft 
datum .  At  vero  data  eft  magnitudine  etiam  AB ,  datufque  angu- 
lus  BAF .  Igitur  fi  recta  jungatur  BF ,  triangulum  ABF  fpecie 
&  magnitudine  datum  erit*  Iuveniatur  centrum  circuli,  qui  cir- 
ca  triangulum  ABF  defcribitur ,  idque  fit  punctum  D;  ac  cartera 
fiant ,  ut  fupra .  Demonftratio  eodem  prorfus  modo  conficietur . 

Igitur  per  data  duo  pundta;  &  quae  fequuntur .  Quod  oporte- 
bat  facere. 


per  4.  dat. 
per  27.  dat. 


per  cor.  4T. 
dat. 
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COROLLARIUM. 

Quoniam  omnis  figura  folida  a  fuperficiebus  com- 
prehenditur  ,  omnifque  fuperficies  a  lineis ;  demonftra- 
xumque  eft  quomodo  figura?  folidse  delineatio  cujufquc,- 
modi  conficienda  fit;  illud  conftat,  idem  fuifte  demon. 
ftratum  etiam  de  fuperficie,  &  linea. 


F  I  N  1  S 
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ELEMENTORUM 

PROSPECTIV&: 
L    I  B    E   R       II 

DEFINITIONES. 

iJI  data  fuerit  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  fi- 
gura  aliqua  folida:  ducanturque  ab  ejus  angulis  ad  fub- 
jeclum  planum  rectae  lineas  reclae  cuidam  pofitione  da- 
tas  parallelae,  ex  quibus  angulis  ita  duci  poffunt,  ut  to- 
tx  extra  folidam  nguram  cadant,;  quae  flgura  ab  iis  pla- 
nis,  in  quibus  hae  parallelae  funt,  comprehenditur ,  foli- 
dae  figurae,,  quam  diximus,  umbra  parallela  voce- 
tur. 

Se&io  autem  ejufdem  iigurae,  quae  fit  a  fubjecto  pla° 
no,  vocetur   umbr^   parallel^e  basis   recta. 

Quod  fi  umbra  parallela  plano  per  bafim  rec*lam  fe- 
cetur,  fedio  umbrae  paralleLe,  quae  ab  eo  fit  plano,  una 
cum  ea  bafis  rectae  parte,  quam  idem  planum  folidam 
figuram  verfus  abfcindit,  vocetur  wmbr^:  parallel^ 
basis   in.flexa. 

PROPOSITIO     l 

Data  in  fublimi   pofitione   &  magnitudine  pyramide 

triangularem  bafim  habente ,  dataque  pofitione  refta  qua- 

dam  linea  .  ejufdem  pyramidis  umbrae  parallelae   bafim 

redain  invenire. 

N 
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Data  fit  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  pyramis  ABCD  , 
cujus  bafis  triangulum  ABC ,  vertex  D;  dataque  fit  pofitione  re- 
fta  PR.  Oportet  invenire  bafim  reclam  umbra;  parallelac  pyrami- 
dis  ABCD. 

Invenianturveftigium  pyra- 

Per  t.^rop.  midis    ABCD ,  &    altitudines 
hb.   1. 

angulorum    A  ,    B  ,    C  ,   D ; 

ideft  puncla  F  ,  H  ,    G  ,    E  , 

reftjeque  AF,BH,CG,DE. 

Et  fi  quidem   re&a  PR  fuqrk 

fubje£lo    plano    perpendicula- 

ris,  enint  utique  recte  AF, 

BH,   CG ,  qua?  totae   caduot 

extra  pyramidem  ABCD,  ip- 

fi  PR  parallel-E  .    ftaoue  fi   a 

pun&is    F    ad  H,    H  ad  G , 

G    ad    F    rec~ta    jungantur  , 

quae    oritur    £gura ,  erit   ba- 

fis    re&a  ,    quam    quasrimus  , 

umbrse      parallela!     pyramidis 

ABCD  .      Quod  fi  PR  fyerit  ad  fub;e£r.um  planum  incllnata  ,  du- 

catur  a  puncto  P  eidem  plano  perpendicularis  re&a  PQ;    junga- 

turque  QR.  Erit  utique  angulus  acutus  QRP  re&se  PR  ad  fub- 
percor.40.  ^clum  planum  inclinatio,  ideoque  datus:  dataeque  erunt  pofitione 
&  magnitudine    PQ^,   QR  .    Itaque  ducatur  a  punfto  F  re&a  FI 

parallela  ipfi  QR ;   fumptaque    in  AF  FO  arquah*  ipfi  PQ^,  &  in 

FI  FN  aquali  ipfi  QR ,  juagantur  re&ar  QF  ,  PO,  RN,  NO. 
Et  quoniam  PQ^,  FO  a?quales  funt  ac  paralielar,  ideo  QF  a?qua« 
lis  eft  ac  parallch  ipfi  PO.  ^Equalis  eft  autem  ac  parallela  QF 
ipfi  RN.  -£Lqua'lis  eft  igitur  ac  paralltla  tti:un  PO  ipfi  RN;  ac 
propterea  ON  paralicla  eft  ipfi  PR .  Itaque  fi  a  puncto  A  duca- 
tur  Al  paralicla  ipii  ON ,  ea  ipfi  PR  parallela  erit .  Quoniam 
vero  OF  ,    FN   .magnitudine    da:£   iunt,  data    utique  erit    ratio, 


dac 


J»er 


dat. 


1    OF    feabet   ad   FN .   \h   autem    OF    ad  FN ,  i:a  fe  habcl 
'  ■'  ad  FI.  Igirur  &  raiio  data  t.*l ,  quam  AF  faabet  ad  FI .  D» 
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ta  eft  autetn  magnitudine  AF.  Data  eft  igitur  magnitudine  etiam  per  %.  dtt. 
FI.  Atqui  data  eadem  eft  etiam  pofitione ,  datumque    unura    ejus  pe.r  2S.dat. 
eatremum   F  .    Igitur    &  alterum  I  eft  datum.   Eodem    modo  fi  per  27.  dat. 
re&x  ducantur  HM,  BM;  GL  ,  CL;  EK ,  DK,    demonftrabitur 
re&as  BM,  CL,  DK  ipfi  PR  parallelas  efle ,  dataque  pun&a  M, 
L,  K  .  Atque  erit   figura   ABCDKLMI    planis  comprehenfa ,  in 
quibus  funt  parallelse  AI,  BM,  CL,  DK,  quar  totas   cadunt   ex- 
tra  pyramidem  ABCD.  Itaque  11  re&ae;  jungantur  IM,  ML,  LK , 
KI,  quas  oritur  figura  IMLK ,  erit  feclio  ejus  figurse,  quam    di- 
ximus,  quse  fit  a  fubjefto  plano.  Hujufmodi  autem   fe&io    voca- 
tur  bafis  recla  umbrze    parallela? ,   &    quidem    pyramidis    ABCD . 
Igitur    figura   IMLK    bafis   recta   eft   umbras    parallelae  pyramidis 
ABCD. 

Data  igitur  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  pyramide  trian- 
gularem  bafim  habente;  &  quse  fequuntur.  Quod  oportebat  facere. 


COROLLARIUM. 

Si  pyramis  ABCD  in  fublimi  non   fuerit,  erit  utique 
in  fubjeclo  plano  aut   unus  ejus  angulus  B,  aut  unum 


latus  BC,  aut  bafis  ABC.  Si  igitur  primum,  conftat   fi- 

guram  1MLK  mutari   in   IBLK;  fi  alterum,  in   ICK;  fi 

tertium  ,  in  ACK  ;  quemadmodum  in  tribus  figuris  ap- 

paret,  quas  hic  ordine  appofitae  funt. 

N    1) 
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DEFINITIONES. 

Si  data  fucrit  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  fi- 
gura  aliqua  folida:  ducanturque  a  puncflo  dato  per  ejus 
angulos  ad  fubjectum  planum  re&as  lineae,  per  quos  an- 
gnlos  ita  duci  pofTlint ,  ut  totse  extra  folidam  figuram 
cadant;  quas  flgura  ab  iis  triangulis  comprehenditur ,  quo- 
rum  funt  latera  hae,  quas  diximus,  reclac,  vertex  pun- 
clum  datum,  folidse  figura?,  quam  diximus,  umera  re- 
cedens   vocetur. 

Se&io  autem  ejufdem  figurx,  qus  fit  a  fubjedo  pla- 
no,  vccetur  umbr^e   recedentis   basis    recta. 

Quod  fT  umbra  recedens  plano  per  bafim  reclam  fe- 
cetur ,  fectio  umbrx  recedentis,  quae  ab  eo  fit  plano, 
una  cum  ea  bafis  re&ae  parte,  quam  idem  planum  fo- 
lidam  figuram  verfus  abfcindit ,  vocetur  umbr£  RE» 
cedentis   basis   inflexa, 

P  R  O  P  O  S  I  T  I  O     II. 

Data  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  pyramide 
triangularem  bafim  habente,  datoque  punclo,  ejufdem 
pyramidis  umbras  recedentis  baiim  redam  invenire. 

Data  fit  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  pyramis  ABCD, 
cujus  bafis  triangulum  ARC  ,  vertex  D;  datumque  fic  punchirrt 
n  .  Oportet  iavenire  bafim  re&am  umbrse  recedentis  pyramidis 
ABCD . 

lnveniantur  veflfigium  pyramidis  ABCD,  &  altitudines  angulo» 

^.rb,-Pr°P*  rum  A  ,  B,  C,  D  ;    ideft    pun^a  F,  H,  G,  E,  reftarque   AF > 

BH ,  CG ,  DE ,.  Ducatur  autem  a  punfto  17  fubjedto    plano   per- 

perdicularis  recta  nS.  Erit  utique  02  ipfi  AF  paralkh ,  ea jen> 
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que  data  pofitione  &  magni- 
tudine ,  datumque  item  pun- 
&um  2  .  Jungantur  recla?  I7A  , 
£F .  Et  quoniam  anguliSnA, 
nSF  duobus  re&is  minores 
funt ,  ideo  IlA,  SF  fi  produ- 
cantur  ,  convenient  invicem 
ad  partes  A,  F.  Itaque  pro- 
ducantur  ,  conveniantque  in 
pun&o  I;  &  ducatur  per  A 
ipfi  SF  parallela  recla  AO. 
Quoniam  igitur  IIS,  AF  ma- 
gnitudine  dat«  funt,  data  uti- 
que  erit  magnitudine  etiam 
nO .    Data  autem  magnitudine 


ir 


ior 


fex  30.  15, 
&  26.  dat. 


per  4.  dat. 
per26.dat. 


eft   etiam   SF  ,   five   eidem   sequalis    AO.   I«itur   ratio  data  eft,  ,  „ 

'  x  °  '  per  1.  dat. 

quam  habet    nO   ad   AO  .   Ut   autem  nO  ad  AOv  ita  fe   habet 

AF  ad  FI .  Igitur  data  eft  ratio,  quam  AF    habet  aJ  FI  .    Data 

eft  autem  magnitudine  AF .  Data  eft  igitur  mngnitudine  etiam  FI ,  per  a.  dat 

Atqui  data  eadem  eft  etiam  pofitione,  datumque    unum    ejus    ex- 

tremum    F.  Igitur  &  alterum  I  eft  datum.  Eodem  modo  fi  re-  per27.dat, 

Rx  ducantur   HM,   BM;   GL,   CL;   EK ,   DK  ,  dcraonftrabitur 

pnncta  M  ,  L,  K  data  efTe.  Atque  erit  figura  IMLKlT    triangulis 

comprehenfa  inM,  MnL,  LnK,  Kfll,  quorum    funt  latera    re- 

dix    nl  ,    nM  ,    nL  ,    IIK  ,   quas  totae  cadunt  extra   pyramidem 

ABCD  ,   vertex   datum   punftura    II.    Itaque  fi    re&se    jungantur 

IM,  ML,  LK,  KI,   quas   oritur   figura   IMLK,   erit  fe£tio  ejus 

figurae ,  quam  diximus ,  quse  fit  a  fubje&o  plano .  Hujufraodi  au- 

tem  feclio  vocatur  bafis  re&a  umbras  recedentis,  &  quidem    py- 

ramidis  ABCD.  Igitur  figura  IMLK  bafis  recla  eft  umbra;  rece- 

dentis  pyramidis  ABCD. 

Data  igitur  in  fublimi  pofitione  &  magnitudine  pyramide  trian- 
gularera  bafim  habente ,  datoque  puncto ;  &  quas  fequuntur .  Quod 
oportebat  facere» 


N     iij 
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COROLLARIUM. 

Si   pyramis  ABCD   in   fublimi   non   fuerit  x  quod    dc 
jc  n  r.. 


umbras  parallelse  bafi  in  Corollario  fuperioris  Propofitio- 
'     nis  collegimus,  idem  de  ball   umbrae  recedentis   collige- 
rur,  ut  in  appofitis  hic  ordine  tribus  figuris. 

PROPOSITIO     III. 

Sl  pyramidis  triangularem  bafirn  habentis ,  dataeque 
pofitione  &  magnitudine  umbra  plano  aliquo  per  ejus 
bafim  redam  fecetur,  five  ea  parallela  fuerit,five  rece- 
dens ,  umbrae ,  quam  diximus  ,  planique  fecantis  fe&io- 
jnem  invenire. 

Sit  ABCDKLMI  umbra  parallela  pyramidis  ABCD,  cujus  ba- 
i\s  triangulum  ABC  ,  vertex  D :  eaque  fecetur  per  bafim  re- 
&am  IMLK  plano  GPH  ;  fitque  GPH  fettio  umbra:  parallelae 
AECDKLMI,  &  plani  GPH.  Oportet  invenire  feftionem  GPH. 


I0| 
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Ducatur   a   pun&o  D  recta 
DE   fubjetflo    plano    perpendi- 

ularis;  agaturque   per  DE,  & 

mn&um  K  planum  DEK  fe- 
clionem  faciens  in  fubjefto  pla- 
no  re&am  EK .  Itaque  planum 
GPH  aut  erit  reCtum  ad  fub- 
jeftum  planum ,  aut  ad  idem 
inclinatum.  Sit  primo  re£lum. 
Et  quoniam  duo  plana  DEK, 
GPH   fe   fe    invicem    fecantia 

fubjeflo   plano  ad  re&os  angulos  funt  ,    etiam  communis   eorum 
feclio  FP  fubjeclo  plano  ad  reclos  angulos  erit .  At  vero  ED  ei- 
dem    plano   efl   ad  rectos  angulos.  Igitur  ED ,  FP  func   paralle- 
te.  Et  quoniam  ut  EK  ad  KF,  ita  fe  habet  ED  ad  FP,  ratioque 
data  eft,  quam  habet  EK    ad  KF  ;  ideo  data  erit  &  ratio,  quam  per  i.  dat. 
ED   habet    ad   FP  .   Data    eft  autem  magnitudine    ED.    Data  eft 
igitur  magnitudine  etiam  FP.  Atqui  data  eadem  eft  &  pofitione  ,  p 
datumque  unum  ejus  extremum  F.  Igitur  &  alterum    P   eft  da-  per  17.  dj. 
tum .  Jungantur  re&ze  GP,  HP:  eritque  GPH  fe&jo ,  quam  quse- 
rimus.       At   vero   planum  CPH  inclinatum  fit  ad  planum   fub- 
jeftum;    communifque  horum 
planorum   fe&io   GH    angulos 
faciat  cum  EK  aequales.   Erit 
utique  angulus  EFP  eortimdem 
planorum    inclinatio ;    ideoque 
datus  tum  ipfe ,  tum  qui  dein- 
ceps  ponitur  PFK.  Datus   eft 
autem    etiam    angulus    FKP, 
dataque  magnitudiue  FK  .  Igi- 
tur  FP  magnitudine  data   eft. 
Ducatur  a  pun&o   P    Ipfi.  EK 
perpendicularis  refta  PQj  eademque  ratione  data  erit   magnitudi- 
ne  FQ_,  ideoque  etiam  KQ^.  Atqui  data  eadem  eft  etiam    pofitio-  per  3.  dat. 
ne  ,    datumque   unum   ejus   extremum  K.   Igitur    &  alterum,  (^per*7-dat. 


percor.4o. 
dat. 


per  30.25. 
6c  z6.dat, 


per  cor.  4.0, 
dat. 


jer  comi, 
dat. 
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eft  datura.  Quoniam  igitur  ED,  PQ  funt  parallela:,  rarioque  da- 

ta  eft,  quam  habet  EK  ad  KQ^,  demonftrabiui:',  ut  fu pra,    pun- 

ctnra    P    d;>tura    eife.    Itaque    jungantur  re&a?  GP,  HP;   eritque 

CiPH  fcclio,  quam  quaeriraus.     Quod  fi  GH  ipfani  EK  fecet  ad 

anguios  inj.-quales,  produc.uur 

rJiamim    GPH  ,    eique  occur- 

rat  DE,  fi    oportuerit  ,    pro- 

ducfca    in    pun&o    O ;    dei/ide 

vero    ducta    a   pun&o   E  ipfi 

GH    perpendiculari  EN,    re- 

&se  jungantur  FO ,  NO.  Erit 

igitur    angulus     ENO     plani 

GPH    inclinatio    ad     phnura 

fuije&um  ,     ideoque     datus  . 

At  vero  datus    eft  etiara    an- 

gulus  NEO,  dataque   magni- 

tudine  EN.    Igitur    magnicu- 

dine  data  eft  tum  NO,   tum 

EO^,  Et  quoniara   triangulutu 

FNO    circa    datura    angulura 

FNO  Iatera  habet  FN,  NO  magnltudine  data  ,   data    utique    erk 

magnirudine  FO.  At  vero  datas  funt  magnitudine  etiam  EF,  EO. 

Igitur    triangulum    EFO    fpecie    &    magnitudine    datum    eft  ;    ac 

propterea  datus  eft  angulus  EFO,  quique  deinceps  ponitur  OFK  . 

Quod  cum  ita  fit ,  ducta  a  pun&o  P  rtcta  PQ  ipfi   EK    perpen- 

cicukri,  demonftrabitur  ,  ut  fupra  ,  pun&um  P  datum    efTe .    Ita- 

que  jungantur  recta?  GP ,  HP;  eritque  GPH  fedtio,   quam   qux- 

rimus . 

Haud   fecu:  aur    fccr.io    umbras    recedentis    pyramidis 

\BCD,  quat  ab  eo  iit  plano,  quod  diximus. 

Si  igitur  pyrarnidii  tri3ngularem  bafitn  habentis,  datseque  po- 
fitione  &  ma^nitudine  ;  &  qiue  fequuntur.  Quod  opprtebat  fy> 
cere . 


COROL- 
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COROLLARIUM. 

Quoniam  figura  IMLGHP  eft  bafis  inflexa  umbras  pa- 
rallelx  pyramidis  ABCD,  illud  conftat  inventa  fectione 
GPH  ,  eam  quoque ,  quam  diximu* ,  bafim  inventam 
efle. 

PROPOSITIO     IV. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recta,  inflexave 
umbras  five  parallela? ,  five  recedentis  pyramidis  trian- 
.gularem  bafim  habentis,  aut  fphaerae  pofitione  <3c  ma- 
gnitudine  datae,  conficere  ejufdem  bafis  orthographiam , 
casterafque  delineationes  tum  in  plano,  tum  in  fphasri- 
ca  eaque  concava  fuperficie. 

Hoc  autem  quomodo  fiat,  Propofitidfces  oilendunt  fecunia,  <3C 
iequentes  Libri  I. 


ALITER       AD      BASIM      RECTAM     Q_yOD       ATTINET 
UMBRI     TUM     PARALLEL.^     TUM     RECEDENTIS. 

PROPOSITIO     V. 

Data  pofitione  &  magnitudine  baii  redta  umbrae  pa- 
rallelae  pyramidis  triangularem  bafim  habentis  ,  ejufdem 
bafis  rectas  fcenographiam  tum  parallelam,  tum  paral- 
lelam  procumbentemque  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re&a  IBLK  umbrsc  pa- 
rallela:  ABCDELBI  pyramidis  ABCD ,  cujus  bafis  ABC,  vertex 
D.  Oportet  conficere  fcenographiam  tum  parallelara  ,  tura  paral- 
lelara  procumbentemq.ue  ba£s  recla;  IBLK . 

O 
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Sit  delineatio  ENPO  icenographia  five  parallela ,  five  parallell 
procumbenfque  pyramidis  ABCD :  defcriptaque  fint  diagrammata  , 
quse  iis  conficiendis,  bafique  rectas  IBLK  inveniendae  neeeflaria 
funt,  ut  in  Propofitionibus  quarta  &  fexta  Iibri  I.,  &  prima  hu- 
jufce.  Ac  re&a  quidem  FI  five  parallela  erit  ipfi  VX ,  five  cum 
eadem  concurret.  Sit  primo  parallela  ipfi  VX .  Ducatur  autem  a 
pun£to  H  eidem  VX  parallela  redta  HT  ;  auferaturque  ab  HT 
ipfi  FI  aequalis  HM ;  &  jungatur  IM .  Et  quoniam  FI ,  HM  pa- 
rallelae  utraque  funt  ipfi  VX,  erunt  utique  parallelas  etiam  inter 
fe  invicem  .  Sunt  autem  esedem  etiara  sequales.  Igitur  IM  ipfi 
FH  eft  parallela  .  Quoniam  vero  HM  aequalis  eft  ipfi  FI ,  erit 
utique  HM  magnitudine  data .  Atqui  data  eadem  eft  etiam  pofi-  per28.dat! 
tione,  datumque  unum  ejus  extremum  H.  Igitur  &  alterum  M  per27.dat. 
eft  datum  .  Ducantur  modo  a  punclis  N,  Q^ipfi  VX  paralleLe 
re&ae  NS ,  QR ,  eademque  fiant ,  quse  fupra .  Eodem  modo  demon- 
ftrabitur  pun&a  S,  R  data  effe;  re&afque,  qux  a  punctis  K,  L 
ad  S,  R  ducuntur,  ipfi  FH,  ideoque  etiam  inter  fe  invicem  pa- 
rallelas  effe  .       At  vero  recta  FI  produ&a  concurrat   cum  VX 


O    i) 
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lfi  pun&o  T.  Atque  erit  punftum  T  datum.  Itiqire  iungatur  re-  per.a5.cl 

cla  HT,  qua;,  ii  oportuerit,  producatur  ;    &  fiat  ut  TF  ad  Tl , 

ita  TH  ad  HM;  ducaturque    IM.    Eric  utique  IM    parallcla   ipfi 

FH.  Et  quoniam  ut  TF  ad  FI ,  ita  fe  haoet.  TH  ad  HM ,  ratio- 

que    data    eft  ,   quam    TF  habet  ad  FI ,  ideo  data  erit   &   ratio ,  per  1. 

quam    TH   habet    ad    HM  .    At  vero  TH  magnitudrne  data   eft.  perx6.dat. 

Igitur  data  eft  magnitudine  etiam  HM .  Atqui  data  eadem  eft  et-  per  2.  d<tt. 

iam   pofitione  ,  datumque  unum  eius  extremum  H.  Igitur  &  a!~  ,  ^ 

r  '  l  '  °  peri7.d*t. 

terum  M  eft  datum .  Producantur  modo  BK  ,  GL ,  quse  quidem 
haud  fecus  quam  FI  concurrent  cum  VX,  eademque  fiant,  quae 
fupra.  Eodein  modo  demonftrabitur  puncta  S,  R  data  effe;  re- 
&afque  ,  qase  a  pun&is  K,  L  ad  S,  R  ducuntur,  ipfi  FH,  ideo- 
que  etiam  inter  fe  invicem  paraHelas  efTe  .  Itaque  jungantur  in 
quatuor  hifce  figuris  recfoe  NM ,  MS,  SR ,  RN:  atque  erit,  per 
definitiones  Propofitionum  quartze  &  fextae  libri  I. ,  quae  oritur 
delineatio  MNRS,  fcenographia  fwe  paraliela,  five  parallela  pro- 
cumbenfque  bafis  rectac  IBLK. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  re&a  umbra?  para!!e- 
Ub  pyramidis  triangularera  bafim  habentis  ;  &  qux  fequuntur . 
Quod  oportebat  facere. 

COROLLARIUM, 

Quoniam  duo  plana  parallela  IH,  KN,  FE,  BO;IE, 
KO  fecantur  a  plano  YX,  erunt  utique  parallels  inter 
fe  invicem  commtmes  ipforum  fecliones,  nempe  HM 
ipfi  NS,  EH  ipfi  ON,  EM  ipfi  OS;  ideoque  triangula 
EMH  ,  OSN  fimilia  erunt  fimiliterque  pofita .  Ex  quo 
manifeftum  eft ,  invento  pundo  quolibet  M  delineatio- 
nis  MNRS,  reliqua  S,  R  ,  &  fiqua  funt  alia,  facillime 
inventum  iri, 


O     iij 
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PROPOSITIO     VI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrse  pa- 
rallelas  pyramidis  triangulsrem  bafim  habentis  ,  ejufdem 
bafis  reclae  fcenographiam  concurrentem  conncere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re£ta  IBLK  umbrse  pa« 
ralleliE  ABCDKLBI  pyramidis  ABCD,  cujus  bafis  ABC ,  vertex 
D  .  Oportet  conficere  fcenographiam-  concurrentem  bafis  rt&a; 
IBLK. 


Sft  delineatio  ENPO  fcenographra  concurrens  pyramidis  ABCD» 
defcriptaque  fint  diagrammata ,  quae  illi  conficienda? ,  bafique  re&as 
IBLK  inveniendae  neceflaria  funt,  ut  in  Propofitionibus  feptima 
libri  I.,  &  prima  hu^ufce.Ac  refta  quidem  FI  five  paraJlela  eric 
ipfi  VX,  five  cum  eadem  concurret.  Sit  primo  parallela  ipfi  VX; 
jungaturque  refta  IT  plano  YX  occurrens  in  pun&o  M  .  Et 
quoniam  duo  plana  parallela  YX  ,  AFI  fecantur  a  plano  TFI , 
erunt  utique  communes  ipforum  fectiones  FI ,  HM  inter  fe  in- 
vicem  parallelae .  Igirur  Fr  ad  fH  ita  fe  habet,  ut  FI  ad  HM* 


I     B     E     li 


II. 


III 


Ut  autem  Fr  ad  rH,  ita   fehabet  TA  ad  AH.   Igltur  TA  ad 

AH  ita  fe  habet ,   ut   FI   ad  HM  „  Data  eft  autem  ratio ,   quam  per  i.  dat. 

TA  habet  ad  AH.    Igitur   data   eft  &  ratio,  quam   FI   habet  ad 

HM .  At  vero  FI  magnitudine  data  eft .  Igitur  dajta  eft  magnitudine  per  i6.  dat. 

etiam  HM.  Atqui  data  eadem  eft  etiam  pofitione ,  datumque  unum  periS.da^ 

ejus  extremum  H.  Igitur  &  alterum    M   eft   datum .   Jungantur  per27.dat. 

modo  recla?  Kr  ,  Lr  plano  YX  occurrentes  in  punctis  S,  R,  ea- 

demque  fiant,  quas  fupra.  Eodem  modo  demonftrabitur  pun&a  S  ,  R 

iiata  efle.        At   yero  xe&a   FI  pxodufta  concurrat  cum  VX   ia 


puncto  T  .  Atque  eric  punctum  T  datum ,  datufque  item  angulus 
FTV .  Agatur  per  re&am  FT  punctumque  T  planum  FrT  .  Ec 
4quoniam  duo  plana  parallela  TZY,  FTV  fecantur  a  plano  FlT, 
<runt  utique  communes  ipforum  fectiones  TA ,  FT   inter   fe  in- 
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prr  cor.  41 
iat. 


pei 


viccm  paralielje .  Parallela  cft  autetn  etiam  ZA  ipfi  VT .  Igitur 
angulus  TAZ  arqualis  eft  angulo  FTV ,  ideoque  datus..  At  vero 
datus  eft  etiara  angulus  FZA,  dataque  magnitudiue  TZ .  Igitur 
triangulum  rZA  lpe^ie  &  magnituJine  eft  datum;  ideoque  datas 
funt  magnkudine  re&a?  TA,  ZA.  At  vero  ZA  data  eft  etiam  po- 

,  iltione ,  datumque  unum  ejus  extremum  Z .  Igitur  6c  alterum  A  eft 
listum .  Ducatur  a  puncto  A  in  plano  YX ,  ipfi  YZ  ad  rectos  an- 
gulos,  recta  &% .  Erit  utique  AS  ipfi  FA  parallela .  Parallela  eft 
autem  etiam  TA  ipii  FI .  Planum  igitur  £AT  parallelum  eft  plano 
AFI.  Itaque  f»  per  re&am  AI  punctumque  T  agatur  planum  ATI , 
eodem ,  quo  fupra,  modo  demonftrabitur ,  reclam  T3  ipfi  AI  pa^rai- 

, lelana  efie ,  datumque  pun&um  %.  Jungatur  modo  recta  Ir  pla- 
no  YX  occurrens  in  pun&o  M  ,  Qiioniam  igitur  parallel?  ftint 
iscIzl-  TA,  FI,  erunt  utiqu*  pun£ta  £,  F,  I  in  plano  Frl .  Quo 

fuilt 
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funt  autem  in  plano  punch  F,  I,  in  eodem  funt  etiam  H,  M. 

Igitur  pun&a  A,  H,  M  funt  in  plano  FTl .  At  rero  eadem  funt 

etiam  in  plano  YX.  Pun&a  igitur  A,  H,  M   funt    in    communi 

fe&ione  planorum  YX  ,  Ff  I ,  ideoque  in  recta  linea  AM .  Eadeiiv 

ratione  quoniam  parallela!  funt  rectae  TZ  ,  AI ,  pun&aque  E ,   M 

in  eodem  funt  plano  atque   A,   I,   demonflrabitur  in    recla  Iinea 

%M  eife  puncta  % ,  E  ,  M .  Quare  pun&um  M  cum  fit  in  utra- 

que  recta  AH ,  %TL ,   erit   in  communi  earumdem  fe&ione  .   Jam 

vero  quoniam  pun£h  A,    H  davi  funt,   erit   recta  AH    pofitione  p  ^ 

data .  Eadem  ratione  cum  data  iint  pun&a  % ,  E ,  data   erit   poii- 

tione  etiam  aE.  Igitur  pundlum   M   eft   datum.  Jungantur  mo-  per  25.  qac, 

do  re£ra;  KT,  LF  plano  YX  occurrentes  in  pun&is  S,    R.    Eo« 

dem  modo  demonfrrabitur  puncta  S,  R  data  eile.  Itaque  jungan- 

tur  tam  in  prima  quam  in  fecunda  figura  re&as  NM,  MS,  SR , 

RN:  atque  erit,  per  definitionem  Propoiltionis    feptimas    libri  1«, 

qusc  oritur  dellneatio  MNRS ,  fcenographia  concurrens  baiis  reftae 

IBLK. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrac  paralle- 
Jae  pyramidis  triangularem  bafirn  habentis;  &  quas  fequuntur.  Qiiod 
oportebat  facere» 
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COROLLARIUM. 

Quoniam  in  prima  figura  hujufce  Propofitionis  duo 
plana  paraiiela  YX  ,  AFI  fecantur  a  planis  rFA,  rlF, 
rlA  ,  erunt   utique  parallelae  inter  fe  invicem   commu- 


nes  ipforum  fecliones,  nempe  EH  ipfi  AF;  HM  ipfiFI; 
ME  ipfi  IA;  ideoque  triangulum  EHM  fimile  erit  trian- 
guio  AFI .  Eadem  ratione  fimilia  erunt  triangula  ONS 
ipfi  DBK  ,  &  PQR  ipfi  CGL.  At  vero  trianguia  AFI, 
DBK  ,  CGL  fimiiia  inter  fe  invicem  funt  fimiliterque 
pofita.  Igitur  fimiiia  funt  inter  fe  invicem  fimiliterque 
pofita  etiam  trianguia  EHM,  ONS,  PQR.  Ex  quo  il- 
lud  manifeftum  eft  ,  invento  puncto  quoiibet  M  deli- 
neationis  MNRS,  reliqua  S,  R,  &  fiqua  funt  alia,  fa- 
cillime  ifiventum  iri. 
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Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrae  pa~ 
rallelse  pyramidis  triangularem  bafim  habentis,  ejufdem 
bafis  redae  fcenographiam  concurrentem  procumbentem- 
que  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  balls  re£h  IBLK  umbrae  pa-' 
rallelas  ABCDKLBI  pyramidis  ABCD,  cujus  bafis  ABC ,  vertex 
D.  Oportet  conficere  fcenographiam.  concurrentero  procumben- 
temque  bafis  re&a:  IBLK. 


Sit  delineatio  ENPO  fcenographia  concurrens  procumbenfque 
pyramidis  ABCD:  defcriptaque  fint  diagrammata  ,  qux  illi  confi- 
ciendse ,  bafique  re&a:  IBLK  inveniendae  necefTaria  funt ,  ut  in  Pro* 
pofitionibus  undecima  libri  L,  8c  prima  hujufce*  Ac  re&a  qui- 
dem  FI  five  parallela  erit  ipfi  VX,  five  cum  eadem  concurret. 
Sit  primo  parallela  ipfi  VX.  Ducatur  autem  a  puncto  H  ipfi 
VX  parallela  re&a  HM.  Erit  igitur  eadem  parallela  ipfi  etiam 
FI.  Itaque  fi  re&a  juagatur  IP  plano  YX  occurrens  in  punfto 
M  s  erit  id  pun&um  \n  HM  *  Producatur  TQ  fubjetto  plano  per- 

P    » 
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per 


50.  15. 
16.  dat. 
per  cor.  40. 
da  c. 


per27.dat. 


per  3.  dat, 
per  cor.  40, 

dat. 
per  28.  dat, 

?£r27-dat. 


pendicularis,  quoufque  plano  YX  occurrat  xn  punclo  A;  duca- 
turque  0X  ad  re&os  angulos  ipfi  VX ,  jungaturque  XA.  Erit 
utique  angulus  0XA  planorum  YX,  V0  inclinatio,  ideoque  da- 
tus.  At  vero  datus  eft  etiam  angulus  X0A,  dataque  magnitud.i- 
ne  0X.  Igitur  triangulum  0XA  fpecie  &  raagnitudine  datum 
eft;  ideoque  datas  funt  magnitudine  0A,  XA.  Atqui  data  eft  XA 
etiam  pofitione ,  datumque  unum  ejus  extremum  X .  Igitur  &  al- 
terum  A  eft  datum .  Ducatur  modo  a  pun£to  A  ipfi  VX  paral- 
Jela  re&a  A% ,  agaturque  per  reclam  AI ,  pun&umque  r  planum 
ieclionem  faciens  in  plano  TA^  re&am  T% .  Erit  utique  T%  pa« 
rallela  ipft  AI.  ParalleJa  eft  autem  etiatn  TA  ipii  AF.  Igitur  an- 
gulus  AV%  a:qualis  eil  angulo  FAI,  ideoque  magnitudine  datus  . 
At  vero  datus  eft  magnitudine  etiam  angulus  TAS,  dataque  ma- 
gnitudine  TA .  Igitur  triangulum  TA%  fpecie  &  magnitudine  efl 
datum;  ideoque  data  magnitudine  A% .  Atqui  data  eadem  eft  et- 
iam  pofitione,  daturaque  unura  ejus  extremum  A.  Igitur  &  al- 
terum  %  eft  datum  .  Quoniam  igitur  parallela;  funr.  re&se  %T , 
AI,  demonftrabitur ,  ut  in  fuperiore  Propofitione ,  pundlum  M 
effe  in  re&a  linea  %E .  Eft  autem  hoc  idem  etiam  in  HM;  da- 
taque  eft  pofitione  utraque  HM,  %E.  Pumfhim  igitur  M  eft  da- 
tum.  Qiiod  fi  a  pun&is  N,  Q^  reclar  ducantur  NS,  QR  ipfi  VX 


L 
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parallelas,  junganturque  KF,  Lr  plano  YX  occurrentes  in  pun- 
£tis  S,  R,  eodem  modo  demonftrabitur  pun&a  S,  R  data  ef- 
fe.       At  vero  recr,a  FI  produ&a  concurrat  cum  VX    in   puncto 


T.  Producatur  AF  quoufque  plano  YX  occurrat  tn  pun£o  U  \ 
jungaturque  recta  TIT.  Demonftrabitur  ,  ut  in  Propofitione  fexta 
iibri  I. ,  re£tam  TI7  pofitione  datam  elfe  ,  datumque  anguluin 
FTn .  Itaque  erit  angulus  FIA  five  sequalis  angulo  FTn ,  five 
eidem  ina?qu3lis.  Sit  primo  aequalis;  ducaturque  a  pun&o  E  re&a 
EM  parallela  ipfi  Tn  ,  ideoque  ipfi  etiam  AI.  Si  igitur  recla 
jungatur  1F  plano  YX  occurrens  in  punclo  M,  erit  id  pun&um 
in  EM.  Agatur  modo  per  recfcam  FT,  punctumque  F  planum 
fectionem  faciens  in  plano  TZY  re&am  TA.  Erit  utique  TA  pa- 
rallela  ipfi  FT ,  datumque  pun&um  A.  Hoc  enim  ica  effe ,  in 
fuperiore  Propofitione  demonflratum  eft  •  Itaque  demonftrabitur , 
ut  fupra,  punclum  M  effe  in  recla  AH  pofitione  data .  Eft  autem 
hoc  idera  etism  in  EM  data  itidem  pofitione .  Punclum  igitur  M 
eft  datum .  Quod  fi  a  pun&is  O ,  P  recla?  ducantur  OS ,  PR  ipfi 
TI7  parallelse  ,  junganturque  KT ,  Lr  plano  YX  occurrentes  in 
punctis  S,  R,  eodem  modo  demonftrabitur ,  punfta  S,  R  daca 
elfe  .       At   vero   aogulus   FIA   fit  inaequalis  angulo  FTII ,    puta 

P     ii} 
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<eodem  major ..  Agatur  per  re&am  FT  punclumque  r  planum  fe- 

ftionem.  faciens   in   plano  TZY   re&am    TA   ipfi.  FT  parallelam. 

Deinde  vero  per  TA   &   10  fubjecto  plano  perpendicularem  pla- 

num  aliud  agatur  fcctionem.  faciens  in  fubjecto  plano  reclam  0S, 

&  in  YX  reclam  A%  .  Agatur  denique  per  rectam  AI  punchim- 

que  T  tertium  planum  fe&ionem  faciens  in  plano  A0  rectam  TS 

parallelam  ipfi  AI.  Quoniam  igitur  datus  ell  angulus  AX£,    erit 

uiique  datus  etiam  eidem  a?qualis  TA%  .   Datus  eft  autem    etiam 

,      angulus   AT%  ,   utpote    arqualis    angulo    TIA  ..   Igitur  triangulum 

TbTd,  fpecie  datum  eft  .   Daca   eft  autem  maenitudine   recla    TA. 
percor.  40. 

dat.         Triangulum  igitur  TA%  fpecie   &    magnitudine  datum    eft;  ideo- 

fev   28.  &  qUe  ^ata  magnitudine  AS..  Atqui  data  eadem  eft  etiam  pofitiore, 
2-5'  dat. 

datumque  unum  ejus  extremum  A ..  Igitur  &  alterum  *  eft   da- 

tum .    Jam  vero  inventis    pun&is  A  &  £ ,  demonftrabitur ,  ut  in 

Propofitione  fexta,  puucla  M,  S,  R  data  efTe.    Itaque    jungantur 

in   tribus   hifce    figuris    rz&x    NM ,  MS ,  SR ,  RN:   atque  erit, 

per  definitionem  Propofitionis  undecimas  libri  I.  ,  qu«  oritur   de- 

lineatio   MNRS  ,  fcenographia   concurrens   procumbenfque   baih 

r^kx  IBLK. 
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Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  recva  umbrx  paralfe- 
Ize  pyramidis  triangulareui  bafim  habentis  ;  &  quse  fequuntur . 
Quod  oportebat  facere. 

PROPOSITIO    VIII. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrse  re- 
cedentis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis,  ejufdem 
bafis  rettas  fcenographiam  tum  parallelam^  tum  paralle- 
lam  procumbexitemque  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  refta  IBLK  umbrae  re- 
cedentis  IBLKIT  pyramidis  ABCD,  cujus  bafis  ABC,  vertex  D* 
Oportet  conficere  fcenographiam  tum  paral!elam3  tum  parallelam 
procumbentemque  bafis  refte  IBLK. 
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Sit  delineatio  ENPO  fcenographia  five  parallela ,  five  parallela 
procumbenfque  pyramidis  ABCD  :  defcriptaque  iint  diagnminata , 
qua;  iis  conficiendis,  bafique  re£tae  IBLK  inveniendse  neceflaria 
funt ,  ut  in  Propoiitionibus  quarta  &  fexta  libri  I. ,  &  fecunda 
hujufce.  Ac  recla  quidem  .11  £  iive  erit  ultra  planum  YX,  five 
citra  .  Sit  primo  ultra  planum  YX:  ducaturque  a  pun&o  S  ad 
planum  YX  ipii  FH  parallela  re&a  SZ.  Erit  utique,  per  Pro- 
poiitiones,  quas  diximus,  quartam  &  fextam  libri  I.,  datum  pun- 
clum  Z .  Ducatur  modo  a  pun&o  I  ad  planuni  item  YX  re&a 
IM  parallela  ipfi  FH.  Atque  erunt  puncta  Z,  H,  M  in  plano 
SM.  Suvtt  autem  eadem  etiain  in  plano  YX.  Igitur  puncta  Z, 
H,  M  funt  in  communi  fecHone  planorum  SM,  YX  ,  ideoque 
in  re&a  linea  ZM  .  Eadem  ratione,  ducla  nT  ad  planum  YX 
ipii  FH  parallela,  demonftrabitur  datum  efle  pun&um  T  ,  item- 
que  efle  in  recta  linea  pun&a  T,  E,  M.  Ex  quo  femiitur  pun- 
thim  M  datum  efle  ,  utpote  quod  in  utraque  eft  recta  pofitio- 
ne  data  ZM,  TM .  Eodem  modo  du&is  a  pundlis  K ,  L  ad  pla- 
num  YX  re&is  KS  ,  LR  ipfi  FH  parallelis,  data  erunt  puncta 
S,  R.        At    vero  recta  n£  cadat  citra  planum  YX:    dtjcantur- 


Q_ 
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que  3  punctis  S,  n  ad  planum  YX  recta?  SZ,  nT  ipfl  fH 
parallelar .  Erunt  utique,  ut  infra  demonftrabimus,  punfta  Z,  T 
data.  Quocirca  eadem  fiant,  quae  fupra;  eodemque  modo  demon- 
ftrabitur  data  eiTe  punc"ta  M,  S,  R.  Itaqne  jungantur  in  quatuor 
hifce  figuris  rectae  NM,  MS,  SR ,  RN:  atque  erit  ,  per  defi- 
nitiones  Propofitionum  quarts  &  fextx  Iibri  I.,  quse  oritur  deii- 
neatio  MNRS ,  fcenographia  five  parallela,  five  parallela  procum- 
benfque  bafis  reftas   IBLK. 

Data  igicur  pofitione  &  magnitudine  bafi  recta  umbrx  rececen- 
tis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis  ;  &  quse  fequuntur . 
Quod  oportebat  facere. 

PROPOSITIO     IX. 

Dato  puncto  aliquo  citra  planum  fubjeclo  plano  per- 
pendiculare  ,  punclum  in  hoc  plano  invenire,  in  quod 
a  dato  recta  linea  incidit  reds  cuidam  parallela  ,  quae 
cum  communi  planorum  fe&ione  in  fublimi  angulos 
facit . 

Datum  fit  citra  planum  AB  perpendiculare  plano  CD  punftum 
iliquod  G ;  angulofque  in  fublimi  faciat ,  cum  communi  planorum 
AB,  CD  fectione  CB,  re£ta  CE,  cujus  ad  planum  CD  inclina- 
tio  fit  augulus  ECF.  Oportet  invenire  in  plano  AB  id  punctum  , 
tn  quod  a  G  iacidit  re&a  linea  parallela  ipfi  CE  ► 


a  s 
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per  i6.  Jat. 
ptr  28.  & 

2,5.  dat. 
r>t  1  17.dat. 


S!t  prlmo  punctum  G  in  plano  CD.  Ducatur  autem  a  G  ip- 
fi  CF  parallela  recta  GK  ipfam  CB  fecans  in  punfto  H ;  pona- 
turque  ab  H  recta  HK  ipfi  HG  sequalis .  Erit  igitur  HK  magni- 
tudine  data  .  Data  eft  autem  etiam  pofitione ,  datumque  unum 
ejus  extremum  H.  Igitur  &  alterum  K  datum.  eft.  Ducatur  rno- 
do  a  K  ad  planum  AB ,  per  Propofitionem  quartam  libri  I. ,  re- 
fta  KI  parallela  ipfi  CE;  datumque  erit  punchim  I.  Itaque  jun- 
cta  IH,  eaque  producta,  ponatur  ab  H  re&a  HM  sequalis  ipii 
IH  ;  jungaturqne  GM.  Quoniam  igitur  triangula  GHM ,  KHI 
lubent  latera  GH,  HM  sequalia  Iateribus  KH,  HI ,  alterum  al- 
reri  ,  angulumque  GHM  sequalem  angulo  KHI  ,  ideo  angulus 
HMG  sequalis  eft  angulo  HIK:  ac  propterea  GM  ipfi  KI ,  five 
CE,  eft  parallela  .  Quoniani  vero  HM  sequalis  eft  ipfi  HI ,  de- 
monftrabicur ,  ut  fupra,  punctum  M  datum  elfe.  Inventum  eft 
igitur  in  plano  AB  id  punctum,  in  quod  a  G  incidit  recta  li- 
rea  ipfi  CE  parallela  .  At  vero  punctum  G  fit  in  fublimi :  du- 
caturque  ab  eodem  plano  CD  perpendicularis  redta  GG .  Erit 
utique  datum  pimchim  G  .    Itaque   eadem  fiant ,   qux  fupia;   iu- 
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rentoque  puncto  M,  ducatur  a  G  ipfl  GM  parallela  re£h  GL . 
Eric  utique  LM  ipil  GG  azqualis.  Ex  quo  fequitur  punctum  L 
inventum  efle. 

Dato  igitur  pun&o  aliquo  citra  planum  fubjecto  plano  perpen- 
diculare;  &  quse  fequuntur.  Quod  oportebat  facere. 

PROPOSITIO     X. 

Dato  puncto  aliquo  citra  planum  ad  fubjeclum  pla- 
num  inclinatum  ,  punctum  in  hoc  plano  invenire,  in 
quod  a  dato  recla  linea  incidit  re&as  cuidam  parallela, 
quse  cum  communi  planorum  fedlione  in.  fublimi  angu- 
los  facit. 

Datum  fit  citra  planum  AB  inclinatum  ad  planum  CD  pun- 
ctum   aliquod   G  ;   angulofque    in  fublimi  faciat ,   cum   communi 


planorura  AB  ,  CD  fe&ione  CB  ,  re£r.a  CE ,  cujus' ad  planum 
CD  inclinatio  iit  angulus  ECF  .  Oportet  invenire  in  plano  AB 
id  punttum,    in  quod  a  dato  incidit  recli  Jinea  parallela  ipfi  CE . 

(V    iij 
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Sit  primo  punctum  G  in  plano  CD.  Ducatur  autem  a  G   ipfi 

CF  parallela  re£ta  GK    ipfam   CB  fecans  in  pun&o  H,  ponatur- 

que  ab   H   recta    HK    ipfi   GH  arqualis.    Atque  erit    pun&um  K 

datum.   Ducatur    modo    a  K  ad  pLanum  AB-,    per   Propofitionem 

iextam  libri  I. ,  refta   KI    parallela  ipfi  CE ;  datumque  erit  pun- 

ctum  I.  Itaque  jundta  IH,  eaque  produ&a,  ponatur  ab  H    re£la 

TIM   xqualis    ipfi    IH  ,  jungaturque  GM.  Demonftrabitur ,  ut  in 

fuperiore  Propofuione ,  inventum  efle  in  plano  AB  pun&um   M, 

nempe  illud,  in  quod  a  G  incidit  re&a  linea  ipfi    CE    parallela . 

At  vero  punftum  G  fit  in  fublimi:  ducaturque  ab  eodem    pla- 

no  CD    perpendicularis    rec"ta   GG.    Erit  utique  datum    punctum 

G .  Itaque  eadem  fiant ,  qua:  in  fuperiore    Propofitione ;    invento- 

que  pundto  M,  ducatur  a  puacto  G  re&a  GL  ipfi    GM    paralle- 

la,  &  a  punclo  G  recta  GN  parallela  ipfi  LM.  Quoniam    igitur 

■  er  4.  dat.  uterque  angulus  datus  eft  GGM ,   NGM ,   datus  erit  &    reliquus 

GGN .  Datus  eft  autem  etiaui  angulus  GNG .  Igitur  triangulum 

per40.      •  qjnjq  fpecje  Jatum  eft.  At  vero  data  eft  magnitudine  re&a  GG  * 

pptcox.  40.  Tjjiangulum  igitur  GNG  fpecie  &.  magnitudine  eft  datum;    ideo- 

<*at-  ^ue  data  eli  magnitudine  refta  GN,  &  qux   cidem  «equalis  eft  > 
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LM.  Data  eft  autem  LM  &  pofuione,  datumque  unum  ejufTsx- 
tremum  M.  Igitur  &  alterum  L  eft  datura.  lnventura  eft  igitur  per»7.  aV, 
in  plano  AB  id   pun&um,    10    quod  a  G  incidit  re&a  linea    ipfi 
CE  parallela. 

Dato  igitur  pun&o  aliquo  citra  planum  ad  fubjectum  pianum 
inclinatura;  &  quse  fequuntur .  Quod  oportebat  facere . 

PROPOSITIO     XI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrse  re- 
cedentis  pyramrdis  triangularem  bafim  habentis,  ejufdem 
foafis  redae  fcenographiam  tum  concurrentem ,  tum  con- 
currcntem  procumbentemque  conficere. 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re&a  IBLK  umbrac  re- 
cedentis  IBLKII  pyraraidis  ABCD ,  cujus  bafis  ABC ,  vertex  D . 
Oportet  conficere  fcenographiam  tum  concurrentem ,  tura  con- 
currentem  procumbentemque  bafis  reibe  IBLK* 
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Sit  idellfieatio   ENFO   fce  nogra[hia   fivc  concurrens,   fivc  con- 

ciUTCBJ 
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currens  procumbenfque  pyramidis  ABCD:  defcriptaque  fint  dia- 
gramraata ,  quae  iis  conficiendis ,  bafique  recta;  IBLK  inveniendae 
neceflaria  funt,  ut  in  Propofitionibus  feptima  &  undecima  llbri  I., 
&  fecunda  hujufce .  Ac  recta  quidem  IIS  five  erit  ultra  planum 
YX,  five  citra  .  Sit  prirao  ultra  planum  YX:  ducanturque  a  pun- 
ctis  2,  n  ad  T  re&ae  ST,  TIT  plano  YX  occurrentes  in  pun- 
clis  Z,  T„  Erunt  utique,  per  Propofitiones ,  quas  diximifs,  fepti- 
mam  &  undecimam  libri  I.  data  puncta  Z ,  T .  Itaque  fi  jungan- 
tur  rectaj  1T,  KT,  Lr  plano  YX  occurrentes  in  punctis  M,  S, 
R,  demonitrabitur ,  ut  in  Propofitione  o£lava ,  puncla  M,  S,  R 
data  efTe .  At  vero  recla  TIS  cadat  citra  planum  YX :  ducan- 
•turque  z  punctis  2,  II  ad  r  recla:  2r  ,   nr,    quas  produ&a;  ad 


R 
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partfts  Z,  T  pJano  YX  occurrant  in  pun&is  Z,   T.   Erunt    uri- 
que,   ut   infra  aemonitiabimus,   puo&a   Z,  T  data»   Quocirca  fi 
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II. 


I?I 


n    fiaot  ,   qus   fupra  ,  ecdem  modo  demoiiftnbitllf  d::-   c.  . 

M,  S,  R.  Itaqce  jungaarur  ia  quatuor  hifce    figuris    re- 
NM,  MS,  SR,  RNT:  atque  erit,  per   defiaiticces  Propofitio- 
num    feptimae  &  ucicc;ra2  libri  I. ,  quse   oritur  deiineatio  MNRS, 
fcenograrh:2  five  concurreas,  nve  concurrens  procumbenfque 

31:-: . 

Data  igitur  poHtione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrse  recec 

I    trianguJarem   bafim    habentis  j    &   qua»    fequuntur. 
Quod  oportebat  facere. 

propositio   xn. 

Dato  punclo  aliquo  citra  planum  ad  fubiectum  pla- 
num  perpendiculare  ,  pundum  in  hoc  plano  invenire , 
in  quod  recla  linea  incidit,  quae  per  pundum  datum, 
aliudque  item  datum  in  fublimi,  &  ad  eafdem  partes, 
ducitur. 

Datum  fa  citra  plaaum  AB  perpendiculare  plano  CD  puriturn 

G 


aliquod  E ,  datumque  item  &  in  fublimi  pun&um  aliud  F .  Opor- 
tet  invenire  in  plano  AB    id  pun&um,  in  quod  incidic   refta  li- 

wc*i  quac  ducitur  per  duo  pun£U  F,  E. 

R     i> 


Jjz         Elementorum  Prospecti  vje 


Sk  prirao  punchim  E  in  plano  CD.  Ducantur  autem  a  pun- 
ftis  F,  E  ad  planum  Ar>  re£tae  lineas  FG ,  EI  flbi  invicem  pa- 
rallelie.  Hoc  autem  quomodo  fiat  ,  in  Propofltione  feptima  libri 
I.  demonftrarum  efl:..  Atque  erunt  pun&a  G,  I  data .  Ducantur 
modo  per  pun&a  F,,  E,  &  G,  I  re£r.;E  FE,GI  fibi  invicem  oc- 
currentes  in  pun&o  K  ;.  &.  per  pun&um  E  re&a  EH  ipfi  GI 
parallela.  Quoniam  igicur  triangula  FHE,  EIK  funt  aequiangula , 
idco  ut  FH  ad  HE ,  ita  fe  habet  EX  ad  IK .  At  vero  ratio ,  quam 

ii.dat.  ^H   naC)et    ac*   ^^  >  e^  ^ata  "•  lg'tur  &  rati°  ^ata  eft>  quam  EI 

per  2.dat.  habet    ad    IK  ..  Data  efl:  autem  magnitudine  EI «.  Data    efl:  igitur 

Pef  26j  t    magn'tu^'ne  &  IKo  Atqui  data  eadem  efl:  &  pofitione,  datumque 

per27.dat.  unum  ejus  extremum  I.  Igitur  &  alterum  K  eft  datum .  Inven- 

tum  eft,  igitur  in  plano   AB    id  punctum,    in    quod  incidit  re&a 

linea,  quae  ducitur  per  puncta  F,  E ..      At  vero  punctum    E  fit 

in  fublirni:  ducaturque  ab  eodem ,  plano  CD  perpendicularis,  re- 

&a  EE.  Erit  utique  datum  pun&um  E ..  Itaque  eadem  fiant,  quse 

fupra ;  inventoque  pun&o  K,  ducatur  ab  eodem  recla  KL    paral- 

lela  ipfi  EE  ;   jungaturque  FE  ipfi  KL  occurrens   in    puncto  L . 

Quoniam   igitur   triangula   FEE,  FKL  funt  a?quiangula ,  data?que 

funt  magnitudine  re£lse  FE,  EE,  FK  ,  demonflrabitur,  ut  fupra, 

jpunctum  L  datum  effe.  Inventum  efl  igitur  in  plano  A3  id  piin- 
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£him  ,  in  quod  incidit  re&a  linca ,  quas  duckur  per  pun&a  F ,  E . 
Dato  igitur  punfto  aliquo  citra  planum  fubje&o  plano  perpen- 
diculare;  &.  quae  fequuntur»  Quod  oportebat  facere. 

PROPOSITIO    XIIL 

Si  in  figura  fuperioris  Propofitionis  fumatur  in  IC, 
communi  planarum  AB,  CI>  fectione,  reda  IM  ipfi  IE 
aequalis,  &  in  GA  re&a  GH  squalis  recloe  FG,  junga- 
turque  recta  HM ,  ea  per  punctum  K  tranfibit.  Item 
fi  a  pun&o  I  ducatur  re&a  IP  ipfi  EE  aequaiis  &  pa- 
rallela ,  jungaturque  recla  GP ,  ea  tranfibit  per  pun- 
clum  L. 

Si  enim  recta  HM  per  pun&um  K  non  tranfit ,  ea  fecet ,  ut 
in  appofita  figura ,  re&am  GK  in  punclo  N .  Erunt  utique  trian- 

G 


gula  GHN ,  IMN  sequiangula  .  Ut  igitur  GH  ad  IM ,  ita  fe  ha- 
bet  GN  ad  NI.  At  vero  GH  ad  IM  ita  fe  habet,  ut  FG  ad: 
EIj  quoniam  GH  aequalis  eft  ipfi  FG,  &  IM  aequalis  ipfi  1E; 
itemque  FG  ad  EI,  ut  GK  ad  KI.  Igitur  GN  ad  NI  ita  fe  ha- 
bet,  ut  GK  ad  KI.  Et  dividendo  ,  GI  ad  NI  ita  fe   habet,   ut 

R     iij 


j>4         Elemeniorum   Pr.ospectivje 
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Gl  ad  KI;  ideoque  NI  sequalis  eft  ipfi  KI,  minor  majori;  quod 
fieri  non  poteft.  Non  igitur  recta  HM  fecat  re&am  GK  in  pun- 
cfco  N.  Sed  neque  in  alio  quovis  pun&o  ,  prsterquam  in  K. 
Jgitur  re&a  HM  tranfit  per  pun&um  K .  Jam  vero  neque  re£U 
GP  tranfeat  per  pun&um  L ,  fed  fecet  re&am  KL  in  punclo  ali- 
quo  O.  Quoniam  igitur  KO ,  1P  funt  parallelae,  ut  GK  ad  GI  > 
ita  fe  habebit  KO  ad  IP.  Ut  autem  GK  ad  GI ,  tta  fe  habet 
ctiam  FK  ad  FE,  five  KL  ad  IP  utpote  acqualem  ipfi  EE.  Igi- 
tur  ut  KO  ad  IP,  ita  fe  habec  KL  ad  IP;  ideoque  KO  «qualis 
eft  ipfi  KL,  minor  majori;  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur 
re£ta  GP  fecat  re&am  KL  in  punfto  O.  Sed  neque  in  alio  quo- 
vis  pun£to  ,  pra?terquam  in  L.  Igitur  re&a  GP  tranfit  per  pun- 
ftum  L.  Quod  oportebat  demonftrare. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft ,  in  duodecima  Propofitione 
punda  K,  L  aliter  inveniri  rofle,  atque  in  illa  inven- 
ta  funt. 
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PROPOSITIO    XIV. 


»JS 


Dato  punclo  aliquo  citra  planum  ad  fubje&um  pla- 
num  inclinatum ,  punctum  in  hoc  plano  invenire ,  in  quod 
reela  linea  incidit,  quse  per  punctum  datum  ,  aliudque 
kem  datum  jn  fublimi3  &  ad  eafdem  partes,  ducitur. 

Datum  fit  cltra  planutn  AB  inclinatum  ad  planum  CD  pun- 
ctum  aliquod  E,  datumque  item  fit  in  fublimi  pun&um  aliud  F. 
Oportet  invenire  in  plano  AB  id  pun&um,  io  quod  incidit  re£fca 
linea,  qux  ducitur  per  duo  pun&a  F,  E» 


Sit  primo  punftum  E  in  plano  CD.  Ducantur  autem  a  pun» 
&is  F,  E  ad  planum  AB  re&se  lineas  FG,  EI  fibi  invicem  pa- 
rallelae.  Hoc  autem  quomodo  fiat,  in  Propofitione  undecima  li- 
feri  I.  deraonftratum  eft.  Atque  erunt  pun&a  G,  I  data.  Itaque 
eadem  fiant ,  quae  ia  Propofitione  duodecima :  punftumque  K  haud 
fecns  invenietur,  atque  in  illa  inventum  fit .  Ar  vero  pun&um 
E  fit  in  fublimi  :  ducaturque  ab  eodem  plano  CD  perpendicula- 
t is  jecta  EE .  Erit  utique  damm  puncltum  E .  Itaque  inYento  9  ut 


•;6         Elementorum  Prospectiyj* 


fupra  ,  pun&o  K  ,  agatur  per  reclas  EE,  FK  planum  fe&ionera 
faciens  in  plano  CD  re&arn  EQ^,  &  in  plano  AB  re&am  KL. 
rtr 61j  t  Atque  eric  EQ^,  '  ideoque  &  KL  pofitione  data .  Ducatur  a  pun- 
cto  K  recta  KO  ipfi  EE  parallela,  &  KP  perpendicularis  ipfl 
CB;  jungaturque  O?.  Demonftrabitur,  ut  alibi  farpius  ,  angulum 
OPK  efle  planorurn  AB,  CD  inclinationem,  ideoque  datum:  ex 
quo  colligitur  datum  .efle  etiam  angulum  ONK,  five  eidem  a_qua- 
lem  QNL .  Jungatur  modo  re£ta  FE  ipfi  KL  -occurrens  in  pun- 
cto  L;   ducaturque    a   punclo  E  ,   quod   eft  in  plano  CD,    re&a 


42 


&  EM  paralisla  ipfi  KL  .   Quoniam    igitur    triaugulum  FEE    fpecie 
11  at.  _  ^  °  _     °  r 


42    cuc. 

per26.dat.  datum  eft;  quippe  data  eft  unaquseque  rectarum  FE ,  EE ,  FE; 
datus  utique  erit  angulus  FEE,  ideoque    &  qui  deinceps    eft  po- 

»er  4.  dat.  ^irus »  MEE  .  D.tus  eft  autem  etiam  angulus  EEM,  utpote  qui 
reliquus  eft  ex  duobus  NEE,  NEM,  quorum  uterque  eft  datus. 
Igitur  triangulum  EEM  fpecie  datum  eft.  At  vero   data  eft    ma- 

percor  40.  gn'tu^"ine  re&a  LE .  Triangulum  igitur  EME  fpecie  &  magnitu- 
dine  eft  datum  ;  ideoque  data  efl  magnitudine  recta  ME  .  Quo- 
niam  igitur  triangula  FEM  ,  FKL  funt  a.quiangula,  ideo  ut  FE 
ad  EM,  ita  fe  habet  FK  ad  KL  .  At  vero  ratio,  quam  habtr  FE 
^at-  ad   EM  ,  eft  fUta .  Igitur  &  ratio  data  eft ,  «ju^m  FK   fenbec  .i 

KL. 


d_t. 


»e;- 
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KL.  Data  eft  autem  maguicudine  FK.  Data  eft  igitur   magnicu-  per  z.  dat. 

dine  &  KL.  Atqui  data  eadem  eft  &  poiltione,  datumque  unum 

ejus   extremum    K  .   Igitur   &    alterum  L  eft  datum.    Inventum  per27- ckr. 

eft  igitur  in  plano  AB  id  pun&um,  iu  quod  incidit   refta  linea, 

quac  ducitur  per  pun&a  F,  E. 

Dato  igitur  pun£to  aliquo  citra  planum  ad  fubie&um  planum 
inclinatum ;  &  qnx  fequuntur .  Quod  oportebat  facere . 

COROLLARIUM. 

Illud  vero  manifeftum  eft,  puncta  K,  L  haud  fecus 
in  hac  Propofitione  inveniri  pofTe,  atque  in  duodecima 
per  Propofitionem  decimam  tertiam  inventa  fint;  fi,  ad 
punftum  L  quod  attinet,  re&a  KL  a  punclo  K  ita  du- 
catur,  ut  ea  communis  fit  planorum  AB,  FKL  feclio. 

PROPOSITIO     XV. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrae  pa- 
rallelae  pyramidis  triangularem  bafim  habentis,  ejufdem 
bafis  re&a?  fcenographiam  parallelam  horizontaiem  con- 
iicere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re£a  IBLK  umbrae  pa- 
rallelae  ABCDKLBI  pyramidis  ABCD  ,  cujus  bafis  ABC,  vertex 
D.  Oportet  conficere  fcenographiam  parallelara  horizontalem  ba- 
fis  re&e  IBLK. 


ijl  ElEmentorum   Pkospsctivjs 


Sit  delineatio  ENPO  fcenographia  paraliela  horlzontalis  pyra- 
raidls  AECD  :  defcriptaque  fint  diagrammata,  quae  illi  conficien- 
dse,  bafique  retta?  IBLK  inveniendas  neceflaria  funt#  ut  in  Propo- 
fitionibus  decima  quinta  libri  I.,  &  prima  hujufce.  Ducantur  au- 
tem  a  pun&is  1 ,  K ,  L  re&as  ipfi  FH  parallete  plano  YX  oc- 
curreotes  in  pun&is  M,  S,  R:  eruntque,  per  Propofitionem  , 
quam  dixunus,  decimam  quintam  libri  I.,  puncla  M,  S,  R  da- 
ta„  Itaque  jungantur  re&as  NM,  MS ,  SR ,  RN:  atque  erit ,  per 
definitionem  Propoiitionis  decima?  quinta;  libri  I. ,  quas  oritur  de- 
Iineatio  MNRS  ,  fcenographia  paraKela  horizontalis  bafis  rectas 
IBLK. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  refta  umbrz  paralle- 
lae  pyramidis  triangularera  bafim  habentis  ;  &  quas  frquuntur* 
Qiiod  oportebat  jLcere. 
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COROLLARIUM     I. 

Quoniam  duo  plana  paraliela  IH,  KN;  FE,  BO;  IE, 
KO  fecantur  a  plano  YX,  erunt  utique  parallelae  fhte* 
<fe  invicem  communes  ipforum  fe&iones  .  Ex  quo  illud 
fequitur  ,  quod  in  Corollario  Propoiitionis  quintae  collc- 
clum  eft  ,  invento  puncto  quolibet  M  delineationis 
MNRS,  reliqua  S,  R,  &  fiqua  funt  alia,  facillime  ; 
ventum  iri. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M     II. 

Et  quoniam  in  Corollario  tertio  Propofitionis  decirn^ 
quintae  libri  I.  demonftratum  eft,  eam  delineationem  in 
fubje&o  plano  poffe  repraefentari ,  qu<s  in  parallelo  con- 
ficienda  erat,  conftat  id  quoque  verum  effe  de  delinea- 
tione  MNRS. 

PROPOSITIO     XVI. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  recla  umbrse  pa- 
rallelse  pyramidis  trianguiarem  bafim  habentis,  ejufdem 
bafis  redae  fcenographiam  concurrentem  horizontalem 
conficere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re&a  IBLK  umbra;  pa- 
rallela:  ABCDKLBI  pyramidis  ABCD ,  cujus  bafis  ABC ,  vertex 
D.  Oportet  conficere  fcenographiam  concurrentem  horizontalem 
bafis  redlae  IBLK. 


?40  E-LE  MENTOR.UM    PrOSPECTIVJI 

r 


Sit  delineatio  ENPO  icenographia   concurrens  horixontalis    py- 

ramidis  ABCD:  dcfcriptaque  fint  diagrammata,  quae  illi  conficien- 

dx ,  bafique  reclse  IBLK  invenienda?  neceiTaria  funt ,  ut  in  Propo- 

fitionibus  decima  fexta  lib.  1. ,  &  prima  hujufce.  Ducatur  a  pun- 

cto  0,  in  quod  incidit  TQ  plano  VA  perpendicularis,    re&a   0A 

parallela   ipfi   FI :   deinde    vero  agantur  duo  plana ,   alternm  qui- 

dem  per  F0  ,   0A  fe&ionem   in  plano  YX  faciens    reclam  AT, 

alterum  vero  per  AI,  pun&umque  F   fe&ionem  faciens    m  plano 

T0A  re&am  TA0  Atque  erunt  triangula  AFI ,  F0A ,  TAT  a?quian- 

gula .  Igitur  ut  AF  ad  FI ,  ita  fe  habet  I*©  ad  0A  ,    fwe  TA  ad 

fti  i.  dat.  aT.  At  vero  ratio,  quam  haber  AF  ad  FI  ,    eft   data.  Igitur  & 

ratio  data  eft,  quam  FA  habet  ad  AT.  Data  eft  autem    magnitu- 

per  i.  dat.  dine  TA.  Data  eft  igitur  magnitudine  &  AT.    Atqui  data  eadem 

pei     •  a  *  eft   &    pofitione  ,  datumque    unum  ejus  extremum  A.    Igitur  & 

perz7.dat.  alterum  T  eft  datura.  Jungatur  modo  re&a  IF  plano  YX  occur- 

rens  in  punc"lo  M.  Quoniam  igitur  duo  plana  parallela  YX ,  VA 

fecantur  a  plano  Fir,  erunt  utique  communes  ipforum    fe&ione^ 

HM  j  FI  inter  fe  invicem  parallelae .  Qiiare  pun&uta    M  uk  scn 
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refta  HM  pofitione  data.  Et  quoniam  parallela;  funt  refta»  IT,  per28.dat. 
AI ,  demonftrabitur ,  ut  in  Propofitione  fexta ,  pun&ura  M  effe 
in  re£ta  ET  data  item  pofitione.  Punclum  igitur  M  erit  datum.  pens.&k 
Junganrur  modo  re<fce  KI%  Lr  plano  YX  occurrentes  in  pun- 
£tls  S ,  R .  Eodem  modo  demonftrabitur  pun&a  S ,  R  data  eife . 
Itaque  jungantur  re&ae:  NM,  MS,  SR,  RN:  atque  erit,  per  de- 
iinirionem  Propofitionis  decimse  fexix  Iibri  I.,  quse  oritur  deli- 
neatio  MNRS  ,  fcenographia  concurrens  horizontalis  bafis  re&sc 
IBLK. 

Data  igitur  pofitione  &  magnltudine  bafi  re&a  umbrse  paralie* 
\z  pyramidis  triangularem  bafim  habentis  ;  &  qua?  fequuntur . 
Qiicd  oportebat  facere» 

PROPOSITIO    XVII. 

Data  pofitione  &  magnitudine  bafi  rerfla  umbras  re« 
cedentis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis ,  ejufdem 
bafis  re&aj  fcenographiam  parallelam  horizontalem  con- 
ficere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bails  re£Ia  IBLK  urabras  re- 
cedentis  IBLKn  pyramidis  ABCD,  cujus  bafis  ABC,  vertex  D. 
Oportet  conficere  icenographiam  parallelara  horizontalem  baiis  re- 
fe  I3LK. 


S    ii) 
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Sit   deiineatio   ENPO  fcenographia  parallela  horizontalis    pyra- 

midis  ABCD :  defcriptaque   fint  diagrammata ,  quae  illi    conficien* 

dx ,  bafique  reclae  IBLK  inveniendae  neceflaria  funt ,  ut  in  Propo- 

fitionibus  decima  quinta  libri  I.  ,    &  fecunda  hujufce .  Ducatur  a 

puncto  T  ad  planum  YX  ipfi  FH  parallela  re&a  SZ.  Erit  utique, 

per  Propofitionem ,  quam  diximus ,  decimara  quintam  libri  I. ,  da^ 

rum  pun&um  Z.  Jungatur  a  pun&o  0,  in  quo  217  occurrit  plano 

YX  ,   retta   eZ  ;  eademque   produ&a ,    fiat ,   ut   20  ad  0Z ,  ita 

fie  ad  ©T;  jungaturque  flT.  Erunt  igitur  triangula  SSZ ,  0I7T 

aequiangula,  angulufque  2Z0  sequalis  angulo    I7T0:  ac  propterea 

nT  parallela   ipfi  2Z  .   Quoniam    vero  no  ad  0T   datam   habet 

pw  i.  dat.  'ationem,  eademque  magnitudine  data  eft,  ideo  data   erit    magni- 

per26.dat.  tudine  etiam  0T  .   Atqui  data  eadem  eft  &  pofitione,   datumque 

peri7.dat.  unum  ejus   extremum  ©.   Igitur  &  alterum  T  eft  datum.    Du- 

catur  modo  a  pun&o  I  redta  IM  parallela  ipfi  FH.    Demonftra- 

bitur  ,  ut  in  Propofitione  octava ,  pun&a  quidem  Z ,  H ,   M  efle 

in  recta  Iinea  ZM  ,    puncta   vero  T,    E,    M   effe  in  re&a  linea 

TM .  Ex  quo  fequitur  puuctum  M  efle  datura  %  Ewfcm  modo  du* 
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&ls  i  pun&is  K,  L  ad  planum  YX  rectis  KS,  LR  ipfi  FH  pa« 
rallelis,  data  erunt  pun&a  S,  R  .  Itaque  jungantur  re&ae  NM> 
MS,  SR,  RN:  atque  erit,  per  definitionem  Propofitionis  deci- 
mx  quintas  libri  I.,  quas  oritur  delineatio  MNRS,  fcenographia 
parallela  horizontalis  bafis  re£he  IBLK . 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  re&a  umbrae  rece- 
dentis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis;  &  quas  fequuntur . 
Quod  oportebat  facere . 

PROPOSITIO    XVIIL 

Data  pofitione  &  magnrtudine  bafi  re£ta  umbrae  re- 
cedentis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis,  ejufdem 
bafis  re&ae  fcenographiam  concurrentem  horizontalem 
conficere . 

Data  fit  pofitione  &  magnitudine  bafis  re&a  IBLK  umbrae  re- 
cedentis  IBLKIT  pyramidis  ABCD  ,  cu jus  bafis  ABC ,  vertex  D  <, 
Oportet  conficere  fcenographjam.  concurrentem  horizomalem  ba- 
Us  rectae  IBLK. 
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Sit  delineatio  ENPO  fcenographia  concurrens  horizontalis  py- 
ramidii  ABCD:  defcrvcaqu~  fint  diagrammaca,  quas  illi  conficien- 
dac ,  bifique  rectae  IBLIv  iuvenienda?  neceflaria  funt ,  ut  in  Propo- 
fitiombus  decima  fexta  libri  I»,  &  fecunda  hujufce.  Ac  recla 
quidem  Sn  five  arqualis  erit  ipfi  TA,  five  eidem  ina?qualis.  Sit 
primo  a?qualij .  Jungatur  re£la  ST  plano  YX  occurrens  in  pun- 
clo  Z .  Erit  utique ,  per  Propofitionem ,  quam  diximus ,  decimam 
fextam  libri  I . ,  datum  pun&um  Z .  Jungatur  recla  ril ,  duca- 
turque  AZ,  eademque  producatur  ad  0.  Atque  erit  ©II  arqualis 
ipfi  T& .  Efl  autem  ©17  ipfi  TA  etiam  parallela .  Igitur  redta  && 
paralltia  eft  ipfi  rn  .  Dncatur  modo  a  pun&o  0  in  plano  YX 
recla  i:%  ad  reftos  angulos  ipfi  0A;  deinde  vero  recta  jungatur 
ir  plano  YX  occurrens  in  puncto  M;  jungaturque  EM,  qur 
producatur  ad  5  •  Quoniam  igitur  A6  cum  170 ,  0£ ,  qua?  in 
punclo  0  fe  fe  invicem  fecant  ,  re£tos  angulos  facit,  ea  utique 
plano  ,   quod   per    ipfas   agitur ,  ad  rectos  angulos  erit ,  At  vero 
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Tfl  ipfi  A0  eft  parallela.  Igitur  &  riT  eidem  plano  erit   ad    re- 

&os   angulos  ;   ideoque   plana    tum  YX  ,   quod  per    ipfam  agitur 

A0,  tum  nlr  ,  fi  producatur,  quod  per  ipfam  agitur  171,  plano 

X0IT    ad   re&os   etiam  angulos   erunt.   Stcant  autem  eadem  ha?c 

fe   fe    invicem .    Igitur    &    communis  ipforum  fectio    S£M    plano 

S0IT  erit  ad  re&os  angulos;  ac  proinde  parallela  ipfi  A0.  Qua- 

re  recta  EM  politione  data  erit .  Demonftrabitur  ,   ut  in   Propo-  per  z8.  dat. 

fitione  undecima,  punfta  Z,  H,  M  effe  in  re&a  linea  ZM    da- 

ta  item  pofitione.  Pun&um  igitur  M  eft  datum.  Jungantur  mo- 

do  re&a?  Kr,  Lr  plano  YX  occu..^ntes  in    punclis  S,  R»  Eo- 

dem    modo  demonftrabitur,  pun£a  S,  R  data  effe.      At   vero 


rc&a  Sn    flt   insqualis   ipfi  TA.  Invento ,  ut   fupra,   pun&o  Z 

fungantur  reclrse  AZ,  rn ,   esedemque    producantur,    quoufque  fi- 

mul  concurrant  in  pun&o  T;  &  ducatur  a  punclo  n  re&a    II V 

ipfi  A0  parallela.  Erunt  igitur  triangula  rVlT,    I10T   aequiangu- 

3a;  ideoque   data   erit    ratio,   quam  170  habet  ad  0T  .  Data   eft 

sutem  magnitudine  n©.  Data  eft   igitur  magnitudine  etiam  ©T*  per  ,,  £Aia 

A:qui  data  eadein  cfl  &  pofitione,  datumque  unurn  ejus  exere-  pera&d*;. 


.40  Elementordm   Pxospect:v^ 


perzj.  &&  mum  0.  Igitur  &  alterum  T  eft  datum .  Jungatur  modo  re£a 
IT  plano  YX  occurrens  in  punfto  M  .  Itidem  demonftrabitur , 
ut  in  Propofuione  undecima ,  pun&a  quidem  Z ,  H ,  M  eiTe  in 
re&a  linea  ZM;  pun&a  vero  T,  E,  M  effe  in  refta  linea  TM. 
Ex  quo  fequitur  punchim  M  eife  datum .  Eodem  modo  junctis 
a  punftis  K,  L  re&is  KT,  Lr  plano  YX  occurrentibus  in  pun- 
clis  S9  R,  haec  puncfca  erunt  data.  Itaque  jungantur  tam  in  pri- 
ma,  quam  in  fecunda  figura  reftas  NM,  MS,  SR,  RN:  atque 
erit,  per  deflnitionem  Propofitionis  decimx  fextae  libri  I. ,  quae 
oritur  delineatio  MNRS  ,  fcenographia  concurrens  horizontalis 
bafis  reftae  IBLK. 

Data  igitur  pofitione  &  magnitudine  bafi  re&a  umbrae  receden- 
tis  pyramidis  triangularem  bafim  habentis ;  &  quaz  fequuntur  > 
Quod  oportebat  facere. 


F  I  N  1  S 
LIBRI   SECUNDl* 


V  E  R  O  N  £ 
Typis     Heredum     Marci     Morone 

ZDIB,     MARJ,     MDCCLXXXVIIL 


as«- 


\rt 


